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Thûåc tïë daåy hoåc hiïån nay cho thêëy, nhiïìu sinh
viïn (SV) sû phaåm khi hoåc têåp caác mön Hònh
hoåc cao cêëp noái chung vaâ Hònh hoåc xaå aãnh noái

riïng chûa nùæm àûúåc möëi liïn hïå giûäa nöåi dung kiïën
thûác naây vúái nöåi dung cuãa Hònh hoåc sú cêëp. Möåt phêìn
nguyïn nhên laâ do trong quaá trònh giaãng daåy nhûäng
hoåc phêìn naây, giaãng viïn (GV) múái chó têåp trung vaâo
vêën àïì cung cêëp nöåi dung kiïën thûác maâ chûa giuáp caác
em thêëy àûúåc möëi liïn hïå vúái nöåi dung kiïën thûác hònh
hoåc sú cêëp úã trûúâng phöí thöng. Baâi viïët àïì cêåp daåy
hoåc mön Hònh hoåc xaå aãnh theo hûúáng gùæn vúái hònh
hoåc sú cêëp nhùçm phaát triïín nùng lûåc hoåc têåp cho SV.

1. Daåy hoåc theo hûúáng tiïëp cêån nùng lûåc
ngûúâi hoåc

Nùng lûåc bao göìm sûå vêån duång töíng húåp caác tri
thûác, kô nùng vaâ haânh vi ûáng xûã trong thûåc haânh. Daåy
hoåc theo hûúáng tiïëp cêån nùng lûåc nghôa laâ trong quaá
trònh daåy hoåc cêìn chuá yá túái caác vêën àïì sau:

  - Nùng lûåc àûúåc thïí hiïån thöng qua kïët quaã cöng
viïåc, àaåt àûúåc muåc àñch úã mûác àöå naâo àoá. Do àoá, daåy
hoåc theo hûúáng tiïëp cêån nùng lûåc cêìn quan têm túái hoaåt
àöång hoåc vaâ kïët quaã hoaåt àöång hoåc cuãa ngûúâi hoåc.

 - Nùng lûåc cuãa ngûúâi hoåc laâ sûå húåp thaânh giûäa
kiïën thûác, kô nùng vaâ thaái àöå. Do àoá, daåy hoåc theo
hûúáng tiïëp cêån nùng lûåc cêìn chuá troång trang bõ kiïën
thûác, kô nùng, hònh thaânh thaái àöå, haânh vi ûáng xûã àuáng
àùæn cho ngûúâi hoåc.

 - Kïët quaã cöng viïåc thûúâng laâ thûúác ào àïí àaánh
giaá nùng lûåc cuãa möîi caá nhên.

2. Möåt söë vñ duå trong daåy hoåc hònh hoåc xaå aãnh
gùæn vúái hònh hoåc sú cêëp nhùçm phaát triïín nùng
lûåc cho SV sû phaåm

Dûúái  àêy,  chuáng
töi trònh baây möåt söë vñ
duå trong daåy hoåc Hònh
hoåc xaå aãnh theo hûúáng
tiïëp cêån nùng lûåc nhùçm
goáp  phêìn  phaát  triïín
nùng lûåc giaãi toaán cho
SV sû phaåm.

2.1. Àõnh lñ
Paquyt: Trong mùåt phùèng P2, cho ba àiïím phên biïåt
A, B, C cuâng nùçm trïn àûúâng thùèng vaâ ba àiïím
phên biïåt A’, B’, C’ nùçm trïn àûúâng thùèng b khaác .
Àùåt M = AB’   BA’, N = AC’ CA’ vaâ
P = BC’B’C. Khi àoá, ba àiïím M, N, P thùèng haâng
(hònh 1).

Sau khi tòm hiïíu nöåi dung àõnh lñ Paquyt, GV
hûúáng dêîn caác em àùåc biïåt hoáa àûúâng thùèng  trong
àõnh lñ Paquyt bùçng caách choån möåt àûúâng thùèng thñch
húåp trong mùåt phùèng xaå aãnh laâm àûúâng vö têån, kïët
quaã thu àûúåc caác baâi toaán hònh hoåc sú cêëp tûúng ûáng
nhû sau:

- Trûúâng húåp 1: choån àûúâng thùèng  laâ àûúâng
thùèng MN thò: A2 = P2\, BC’//B’C, CA’//C’A.

Baâi toaán 1: Cho ba àiïím phên biïåt A, B, C nùçm
trïn àûúâng thùèng a vaâ ba àiïím phên biïåt A’, B’, C’
nùçm trïn àûúâng thùèng b khaác a. Nïëu BC’//B’C vaâ
CA’//C’A thò AB’//A’B.

Chûáng minh:
- Nïëu a vaâ b cùæt nhau (ab = I ) (hònh 2):

DAÅY HOÅC HÒNH HOÅC XAÅ AÃNH THEO ÀÕNH HÛÚÁNG TIÏËP CÊÅN NÙNG LÛÅC

NHÙÇM PHAÁT TRIÏÍN NÙNG LÛÅC GIAÃI TOAÁN HÒNH HOÅC SÚ CÊËP CHO SINH VIÏN SÛ PHAÅM
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Abstract: Now  learners’  competence-  based  teaching has  been  applied broadly  and  deeply  in
schools including pedagogical colleges. In this article, we mentioned to teaching some parts of projec-
tive geometry as students’ competence based approach  in the direction of association with elemen-
tary geometry aiming  to develop  the pedagogical  students’ competence  in problem-solving,  to help
students  recognize  the  relationship between  advanced  math  and  elementary  math at  secondary
schools.
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Do  BC’//B’C,

ta coá:
 '

'

IB IC

IC IB
  .

Suy ra:
 IB IC
    vaâ
 ' 'IC IB
 

.
Chûáng  minh

tûúng  tûå,  ta  àûúåc:   IC IA
 

  vaâ   ' 'IA IC
 

  (vúái
 '

'

IC IA

IA IC
   );  IB IA

  ,  ' 'IA IB
  .

Hay:.  ' ' ( ') 'A B IB IA IA IB AB     
     

Do  A  B  nïn
AB’ // A’B.

-  Nïëu  a  //  b
(hònh 3).

Tûâ: BC’// B’C vaâ
d//d’, suy  ra  BC =
B’C’ vaâ CA = A’C’.

Do àoá:   ' 'CA A C
 

, 'B'BC C
 

, ' 'BA AB
 

.

Vò A  B nïn AB’//A’B.
- Trûúâng húåp 2: choån  laâ àûúâng thùèng CC’.  Goåi

I laâ giao àiïím cuãa hai àûúâng thùèng a vaâ b thò A2 =
P2\. Khi àoá: IB//B’N, AP//IB’, BN//IB vaâ IA//A’P. Vêåy,
IBNB’ vaâ IAPA’  laâ caác hònh bònh haânh.

Baâi toaán 2:  Cho hai hònh bònh haânh IBNB’ vaâ
IAPA’,  vúái A, A’   tûúng ûáng thuöåc IB, IB’. Goåi M laâ giao
àiïím cuãa AB’ vúái BA’. Chûáng minh M, N, P thùèng
haâng.

Chûáng minh: Vò I, A, B thùèng haâng; I’, A’, B’  thùèng
haâng vaâ M = AB’BA’ nïn  M, B’, A vaâ M, B, A’  cuäng
laâ caác böå 3 àiïím thùèng haâng (hònh 4). Suy ra:  IB t IA

 
,

 ' 'IB kIA
 

, 
 'AM AB
 

,  'BM A B
 

.

Tûâ,  'AM AB
 

  ta coá:
'AM AB

 
  ( ) ( ' )IM IA IB IA  

   
. 

Do àoá:  ' (1 )IM IB IA   
       ' (1 )IM k IA IA   

   (1)
Tûúng tûå:  'BM A B

 , suy ra   (1 ) 'IM t IA IA   
  

(2)
Vò  , 'IA IA
  khöng cöång tuyïën nïn  IM


 biïíu diïîn qua

IA


, 'IA


  laâ duy nhêët. Tûâ (1) vaâ (2), ta coá:
 1

1 1

1 1

1

t
t kt

k k

kt


 

 



   

 
    

 

 (3)

Thay (3) vaâo (1):
 1 1

' (1 )
1 1

t t
IM k IA IA

kt kt

 
  

 

     1 (1 )
' (

1 1

t t k
IM k IA IA

kt kt

 
 

 

  
 (4).

Mùåt  khaác:   ' 'IN IB IB IN t IA k IA    
       (5)  vaâ

 'IP IA IA 
    (6).

Tûâ (5) vaâ (6), ta àûúåc:  ( 1) ( 1) 'PN t IA k IA   
  

.

Tûâ (4) vaâ (6): 
 1 (1 )

1 ' 1
1 1

t t k
PM k IA IA

kt kt

    
      

    

  

=
 1 1

'
1 1

t t
IA IA

kt kt

  
 

  

 

Do  àoá:
 PN PM
 

,  hay
 NP MP
 

  vúái
 1 k   .

Vêåy, ba àiïím M, N vaâ P thùèng haâng.
- Trûúâng húåp 3:  Vúái caách choån àûúâng thùèng  laâ

àûúâng thùèng AC’ thò tûâ A2 = P2\, ta coá BCMB’ vaâ
BNA’B’ laâ caác hònh thang.

Baâi toaán 3: Cho
tûá giaác BCB’A’ (BC
khöng song song
vúái A’B’). Qua B’, keã
àûúâng thùèng song
song vúái BC vaâ cùæt
BA’  taåi M, qua B keã
àûúâng thùèng song
song vúái A’B’  vaâ cùæt
CB’  taåi N.  Chûáng
minh MN//A’C (hònh 5).

Tûúng tûå, vúái caác caách choån àûúâng thùèng vö têån
nhû trïn, SV hoaân toaân coá thïí saáng taåo ra nhiïìu baâi
toaán múái gùæn vúái nöåi dung hònh hoåc sú cêëp.

2.2. Àõnh lñ Desargues thûá nhêët: Trong mùåt
phùèng xaå aãnh P2 cho saáu àiïím phên biïåt A, B, C,
A’, B’, C’,
trong àoá
khöng coá ba
àiïím naâo
thùèng haâng.
Nïëu caác
àûúâng thùèng
AA’, BB’, CC’
àöìng quy thò
caác giao àiïím
cuãa caác cùåp àûúâng thùèng AB vaâ A’B’, BC vaâ B’C’, CA
vaâ C’A’ thùèng haâng (hònh 6).
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Sau khi SV tòm hiïíu nöåi dung àõnh lñ Desargues
thûá nhêët trong hònh hoåc xaå aãnh, GV hûúáng dêîn caác
em tiïën haânh àùåc biïåt hoáa àûúâng thùèng . Bùçng caách
choån möåt àûúâng thùèng thñch húåp trong mùåt phùèng xaå
aãnh laâm àûúâng vö têån, ta thu àûúåc caác baâi toaán hònh
hoåc sú cêëp tûúng ûáng nhû sau:

- Trûúâng húåp 1:  Vúái caách choån  laâ àûúâng thùèng ài
qua àiïím S laâ giao àiïím cuãa caác àûúâng thùèng AA’, BB’,
CC’, khöng ài qua caác àiïím A, B, C, A’, B’, C’, ta coá
trong A2 = P2\, caác àûúâng thùèng AA’, BB’, CC’ àöi möåt
song song nïn AA’B’B, AA’C’C laâ caác hònh thang.

Baâi toaán 1: Cho hònh thang AA’C’C coá hai caånh
àaáy laâ AA’, CC’, àûúâng thùèng a song song vúái caånh
àaáy cuãa hònh thang. Goåi B, B’  laâ caác àiïím trïn àûúâng
thùèng a sao cho trong saáu àiïím A, B, C, A’, B’, C’
khöng coá ba àiïím naâo thùèng haâng. Caác cùåp àûúâng
thùèng AB vaâ A’B’, BC vaâ B’C’, AC vaâ A’C’  cùæt nhau lêìn
lûúåt  taåi  P, Q, R.
Chûáng minh rùçng P,
Q, R  laâ  ba  àiïím
thùèng haâng.

Chûáng minh: Do
AA’//BB’//CC’  nïn
theo àõnh lñ Thalet ta
coá (hònh 7):

 

'

'

RA AA

RC CC
 ; 

'

'

QC CC

QB BB
 ; 

'

'

PB BB

PA AA
 . 

Suy ra: 
 . . '. '. '

1
. . '. '. '

RAQC PB AA CC BB

RC QB PA CC BB AA
  .

AÁp duång àõnh lñ Menelaus cho ABC, suy ra P,
Q, R laâ ba àiïím thùèng haâng.

- Trûúâng húåp 2: Vúái caách choån  laâ àûúâng thùèng
AA’  thò trong A2 = P2\, caác cùåp àûúâng thùèng B’R1
vaâ C’R2, BR1 vaâ RR1, BB’ vaâ CC’ song song vúái
nhau nïn RR1PR2 laâ hònh bònh haânh (vúái  R1 laâ
giao cuãa A’B’ vúái CR, R2 laâ giao cuãa BP vúái C’R vaâ
BB’CC’  laâ hònh thang nöåi tiïëp hònh bònh haânh àoá).

Baâi toaán 2: Nïëu hònh thang BB’CC’ coá àaáy laâ BB’
vaâ CC’ nöåi tiïëp hònh bònh haânh RR1PR2 thò caác àiïím
R, P  vaâ  giao
àiïím Q cuãa C’B’
vúái  CB  laâ  ba
àiïím  thùèng
haâng (hònh 8).

-  Trûúâng
húåp 3:  Vúái caách choån  laâ àûúâng thùèng khöng ài qua

bêët kò àiïím naâo cuãa baâi toaán thò trong A2 = P2\, caác
dûä kiïån cuãa baâi toaán àûúåc giûä nguyïn.

Baâi toaán 3: Cho hai tam giaác ABC vaâ A’B’C’  phên
biïåt. Nïëu caác àûúâng thùèng AA’, BB’, CC’  àöìng quy thò
giao àiïím cuãa caác cùåp àûúâng thùèng AB vaâ A’B’, BC vaâ
B’C’, CA vaâ C’A’   thùèng haâng.

Tûúng tûå, vúái caác caách choån àûúâng thùèng vö têån
nhû trïn, SV hoaân toaân saáng taåo ra nhiïìu baâi toaán
khaác gùæn vúái nöåi dung hònh hoåc sú cêëp. Vúái nhûäng baâi
toaán khaác trong hònh hoåc xaå aãnh, chùèng haån: àõnh lñ
Menelaus, àõnh lñ Ceva, Àõnh lñ Pascal... GV coá thïí
giuáp SV saáng taåo ra nhiïìu baâi toaán hònh hoåc sú cêëp
khaác bùçng caách choån nhûäng võ trñ àùåc biïåt cuãa àûúâng
thùèng vö têån.

* * *
GV sau khi hûúáng dêîn SV tòm hiïíu nöåi dung caác

àõnh lñ trong hònh hoåc xaå aãnh, cêìn töí chûác àùåc biïåt
hoáa baâi toaán bùçng caách choån möåt àûúâng thùèng thñch
húåp laâm àûúâng vö têån àïí thu àûúåc caác baâi toaán hònh
hoåc sú cêëp tûúng ûáng nhùçm giuáp caác em khöng
nhûäng nùæm vûäng kiïën thûác maâ coân phaát triïín nùng
lûåc giaãi toaán.

Do vêåy, GV giaãng daåy caác hoåc phêìn Hònh hoåc
cao cêëp cêìn daânh möåt lûúång thúâi gian thñch húåp àïí
phên tñch, giaãi thñch cho SV nùæm àûúåc möëi quan hïå
giûäa nöåi dung kiïën thûác cuãa Hònh hoåc cao cêëp vúái
kiïën thûác Hònh hoåc sú cêëp úã chûúng trònh phöí thöng,
goáp phêìn nêng cao hiïåu quaã daåy hoåc mön Toaán úã
trûúâng phöí thöng.
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