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1. Thûåc tïë daåy hoåc chûúng Àaåo haâm (Àaåi söë
vaâ Giaãi tñch 11) hiïån nay

Trong chûúng trònh mön Àaåi söë vaâ Giaãi tñch 11,
hoåc sinh (HS) àûúåc laâm quen vúái caác khaái niïåm cú súã
cuãa giaãi tñch toaán hoåc, trong àoá coá khaái niïåm àaåo haâm.
Àaåo haâm coá rêët nhiïìu ûáng duång trong toaán hoåc, vêåt lñ,
hoáa hoåc, khoa hoåc kô thuêåt,... Do àoá, duâng cöng cuå
àaåo haâm seä taåo àûúåc möëi liïn hïå giûäa caác mön úã
trûúâng phöí thöng; goáp phêìn giuáp HS tiïëp cêån vúái Toaán
hoåc hiïån àaåi, phaát triïín tû duy, nùng lûåc phên tñch,
töíng húåp,...

Vúái khaái niïåm “àaåo haâm”, HS cêìn nùæm vûäng àõnh
nghôa vaâ yá nghôa cuãa àaåo haâm; biïët aáp duång àõnh
nghôa àïí ruát ra quy tùæc tñnh àaåo haâm, biïët vêån duång
linh hoaåt caác quy tùæc tñnh àaåo haâm, aáp duång thaânh
thaåo àõnh lñ vïì àaåo haâm cuãa haâm húåp, tñnh àûúåc àaåo
haâm cuãa têët caã caác haâm söë sú cêëp.

Àöëi vúái chûúng Àaåo haâm, trong quaá trònh giaãng
daåy vaâ nghiïn cûáu, chuáng töi nhêån thêëy coá möåt söë
thuêån lúåi vaâ khoá khùn sau:

1.1. Nhûäng thuêån lúåi. Àêy laâ kiïën thûác múái àöëi vúái
HS vaâ àûúåc aáp duång röång raäi trong toaán hoåc, khoa
hoåc kô thuêåt vaâ laâm cú súã nghiïn cûáu cho caác böå mön
khoa hoåc khaác nïn taåo àûúåc sûå hûáng thuá hoåc têåp cho
caác em. Nïëu giaáo viïn (GV) vêån duång àûúåc phûúng
phaáp daåy hoåc phuâ húåp, HS seä nùæm vûäng lñ thuyïët vaâ
biïët vêån duång vaâo giaãi caác baâi têåp.

Caách trònh baây, diïîn àaåt kiïën thûác trong saách giaáo
khoa laâ khaá dïî hiïíu, phuâ húåp vúái trònh àöå nhêån thûác
cuãa àa söë HS. Söë lûúång baâi têåp vûâa phaãi (àaä lûúåc boã
möåt söë baâi têåp phûác taåp do yïu cêìu giaãm taãi) nïn
khöng gêy ra tònh traång quaá taãi maâ vêîn àaãm baão cho
HS reân luyïån àûúåc kô nùng tñnh toaán, coá thïí ûáng duång
àaåo haâm giaãi quyïët caác vêën àïì sau naây (nhû tòm cûåc
trõ; khaão saát haâm söë, tòm nguyïn haâm, tñch phên,...).
Khaái niïåm àaåo haâm àûúåc xêy dûång dûåa trïn nhûäng

kiïën thûác maâ HS àaä àûúåc biïët tûâ caác lúáp dûúái nïn caác
em dïî daâng tiïëp nhêån kiïën thûác múái.

1.2. Nhûäng khoá khùn. Nhòn chung, àöëi vúái HS,
àaåo haâm laâ möåt kiïën thûác múái vaâ khoá, lêìn àêìu tiïn caác
em àûúåc tiïëp xuác nïn khöng traánh khoãi nhûäng búä
ngúä, luáng tuáng khi hoåc nöåi dung naây. Khöëi lûúång kiïën
thûác chûúng Àaåo haâm laâ khaá lúán, trong khi söë tiïët hoåc
haån chïë nïn viïåc nghiïn cûáu sêu, múã röång, khai thaác,
ûáng duång caác khaái niïåm, tñnh chêët, quaá trònh chûáng
minh àõnh lñ coân chûa thûåc hiïån triïåt àïí, nhiïìu àõnh lñ
chûa àûúåc chûáng minh (chó cöng nhêån àïí aáp duång
giaãi baâi têåp). Trong thûåc haânh giaãi baâi têåp, HS coân luáng
tuáng, mùæc sai lêìm khi tñnh àaåo haâm cuãa haâm söë húåp,
khi vêån duång àõnh nghôa àïí tñnh àaåo haâm cuãa caác
haâm söë,...

Àïí khùæc phuåc nhûäng nhûúåc àiïím naây, theo chuáng
töi: GV cêìn têån duång töëi àa giúâ lïn lúáp, chuêín bõ hïå
thöëng baâi têåp múái böí sung, taåo ra möi trûúâng hoåc têåp
tñch cûåc nhùçm giuáp HS nùæm vûäng kiïën thûác. Tûâ àoá,
GV gúåi múã vaâ àûa ra nhûäng tònh huöëng àïí HS coá thïí
phaát huy àûúåc tñnh tñch cûåc, khaã nùng tû duy, biïët vêån
duång kiïën thûác àaä àûúåc hoåc vaâo caác vêën àïì múái naãy
sinh; taåo niïìm tin, sûå say mï vaâ hûáng thuá hoåc têåp, giuáp
HS biïët phaát hiïån vaâ giaãi quyïët vêën àïì.

2. Nöåi dung, muåc àñch daåy hoåc chûúng Àaåo
haâm (Àaåi söë vaâ Giaãi tñch 11)

Muåc tiïu cuãa chûúng Àaåo haâm göìm: 1) Giúái thiïåu
àõnh nghôa vaâ yá nghôa cuãa àaåo haâm; 2) Chûáng minh
caác quy tùæc tñnh àaåo haâm; 3) Thiïët lêåp cöng thûác tñnh
àaåo haâm caác haâm söë sú cêëp cú baãn.

Do vêåy, khi hoåc chûúng naây, HS cêìn: - Nùæm àûúåc
àõnh nghôa vaâ yá nghôa cuãa àaåo haâm; - Biïët caách aáp
duång àõnh nghôa àïí chûáng minh caác quy tùæc àaåo haâm,
tûâ àoá vêån duång linh hoaåt caác quy tùæc tñnh àaåo haâm.
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AÁp duång thaânh thaåo caác àõnh lñ vïì àaåo haâm cuãa haâm
söë húåp (trong thûåc haânh, chuã yïëu laâ àaåo haâm cuãa haâm
söë húåp), tñnh àûúåc àaåo haâm cuãa têët caã caác haâm söë sú
cêëp trong quaá trònh hoåc têåp.

3. Möåt söë caách xêy dûång caác tònh huöëng coá
vêën àïì trong daåy hoåc chûúng Àaåo haâm (Àaåi söë
vaâ Giaãi tñch 12) nhùçm giuáp HS phaát hiïån vaâ giaãi
quyïët vêën àïì

Caách 1: Sûã duång tû liïåu (laâ caác baâi toaán hoùåc
vñ duå) àûúåc lêëy tûâ caác mön hoåc khaác hoùåc tûâ
thûåc tiïîn àïí àùåt vêën àïì nhùçm dêîn àïën kiïën thûác,
kô nùng múái. Trong daåy hoåc chûúng Àaåo haâm, GV
nïn tiïën haânh theo con àûúâng quy naåp, thöng qua
nhûäng vñ duå thûåc tïë nhû: Baâi toaán tòm vêån töëc tûác thúâi
cuãa möåt chuyïín àöång, baâi toaán tòm hïå söë goác cuãa
tiïëp tuyïën vúái möåt àûúâng cong phùèng taåi 1 àiïím bêët
kò thuöåc àûúâng cong àoá,... àïí caác em hònh thaânh
àûúåc khaái niïåm àaåo haâm vaâ quy trònh tñnh àaåo haâm
cuãa caác haâm söë.

Baâi toaán 1: Tòm vêån töëc tûác thúâi cuãa möåt chêët àiïím
chuyïín àöång thùèng.

Vñ duå: Möåt chêët àiïím M chuyïín àöång trïn truåc
s’Os. Hoaânh àöå  OM = s cuãa chêët àiïím laâ möåt haâm söë
cuãa thúâi gian t,  OM = s = f (t) (hïå söë s = f(t) àûúåc goåi laâ
phûúng trònh cuãa chuyïín àöång).

Haäy tòm vêån töëc cuãa chêët àiïím taåi thúâi àiïím t0.
Nhêån xeát: Àöëi vúái baâi toaán trïn, HS gùåp khoá khùn

khi chûa thêëy roä nhu cêìu xaác àõnh vêån töëc tûác thúâi cuãa
möåt àiïím chuyïín àöång. Bïn caånh àoá, HS coá möåt söë
thuêån lúåi sau: àêy laâ baâi toaán tòm vêån töëc cuãa möåt chêët
àiïím chuyïín àöång thùèng, coá nöåi dung àún giaãn vaâ HS
àaä coá khaái niïåm vïì vêën àïì naây qua nhûäng kiïën thûác
trong chûúng trònh Vêåt lñ 10.

Baâi toaán 2: Baâi toaán tòm tiïëp tuyïën cuãa àûúâng cong
phùèng.

Vñ duå: Cho Parabol: 
 2

2

1
xy  .

a) Tñnh hïå söë goác cuãa tiïëp tuyïën cuãa Parabol taåi
àiïím coá hoaânh àöå x = 1.

b) Viïët phûúng trònh cuãa tiïëp tuyïën àoá.
Caách 2: Nïu möåt söë baâi toaán maâ àïí giaãi quyïët

noá cho pheáp chuáng ta àùåt vêën àïì, dêîn àïën kiïën
thûác múái, kô nùng múái. GV coá thïí sûã duång caách naây
khi xêy dûång tònh huöëng coá vêën àïì trong daåy hoåc caác
àõnh lñ.

Chùèng haån: Sau khi HS àûúåc hoåc vïì àiïìu kiïån àïí
möåt haâm söë coá àaåo haâm (àaåo haâm möåt phña; àaåo
haâm trïn möåt khoaãng) vaâ tñnh liïn tuåc cuãa haâm söë,
GV yïu cêìu caác em xeát möëi quan hïå giûäa hai khaái

niïåm: sûå töìn taåi cuãa àaåo haâm vaâ tñnh liïn tuåc cuãa haâm
söë thöng qua caác baâi toaán sau:

1) Nïëu haâm söë y = f(x) coá àaåo haâm taåi àiïím x0 thò
haâm söë àoá liïn tuåc taåi àiïím àoá hay khöng?

2) Möåt haâm söë liïn tuåc taåi àiïím x0 thò haâm söë àoá coá
àaåo haâm taåi àiïím àoá hay khöng?

Caách 3: Sûã duång kiïën thûác àaä biïët, àùåt vêën àïì
dêîn àïën kiïën thûác múái, kô nùng múái. Chùèng haån:
Sûã duång caách naây, GV coá thïí xêy dûång tònh huöëng coá

vêën àïì trong daåy àõnh lñ 
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Hoaåt àöång 1: Phaát hiïån àõnh lñ.
Vñ  duå:  a)  Haäy  duâng  maáy  tñnh  àïí  hoaân  thaânh

baãng sau:

b) Haäy dûå àoaán giaá trõ: 
 

x

x
x

sin
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.

Hoaåt àöång 2: Chûáng minh àõnh lñ.
Vñ duå: Veä àûúâng troân lûúång giaác vaâ biïíu diïîn goác x

trïn àûúâng troân àoá. Haäy laâm xuêët hiïån 
 

x
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Hoaåt àöång 3: Cuãng cöë kiïën thûác.

Hïå quaã àûúåc ruát ra: 
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Vñ duå: 1) Tòm caác giúái haån sau: a) 
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2) Tòm àaåo haâm cuãa haâm söë y = sinx.
* * *

Thöng qua möåt söë tònh huöëng coá vêën àïì trong daåy
hoåc chûúng Àaåo haâm (Àaåi söë vaâ Giaãi tñch 11) àaä
goáp phêìn giuáp HS biïët caách tûå khaám phaá tri thûác, phaát
hiïån vaâ giaãi quyïët vêën àïì, phaát triïín tû duy, tiïëp cêån vúái
Toaán hoåc hiïån àaåi. GV cêìn vêån duång möåt caách linh
hoaåt caác caách xêy dûång tònh huöëng naây nhùçm phaát
huy tñnh tñch cûåc, chuã àöång cuãa HS trong hoåc têåp,
nêng cao hiïåu quaã daåy hoåc. 
Taâi liïåu tham khaão
[1] Böå GD-ÀT (2000). Phên phöëi chûúng trònh mön
Toaán trung hoåc phöí thöng.
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(Xem tiïëp  trang 169)
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Tiïu biïíu cho nhên vêåt àaám àöng êëy laâ nhûäng
àöìng nghiïåp cuãa baác Akaki trong truyïån - nhûäng ngûúâi
luön coi thûúâng baác, àûa baác ra laâm möåt cöng cuå, möåt
àöëi tûúång àïí tiïu khiïín: “boån gaác cöíng, luác baác ài qua
chùèng nhûäng khöng àûáng dêåy maâ coân khöng buöìn
nhòn àïën baác, hònh nhû àêëy chó laâ con ruöìi bay ngang
qua phoâng tiïëp khaách. Caác öng chaánh phoá thò àöëi xûã
vúái baác laånh luâng vaâ àöåc àoaán” [1; tr 155]. Trûúác mùåt
baác ngûúâi ta kïí àuã thûá chuyïån bõa àùåt, hoå nhaåo baáng
quaá quùæt, hoå vêy quanh baác àoâi baác phaãi ùn mûâng
chiïëc aáo múái. Nhûäng ngûúâi àöìng nghiïåp kia khöng
bao giúâ thêëy àûúåc sûå khöí cûåc maâ baác phaãi chõu àïí coá
àûúåc chiïëc aáo múái. Hoå thúâ ú vúái xung quanh, thúâ ú vúái
chñnh baãn thên. Söëng trong cöång àöìng nhûäng keã nhêîn
têm êëy khiïën Akaki trúã nïn nhu nhûúåc, cam chõu thaãm
haåi hún.

Trong bûäa tiïåc khao aáo do möåt öng phoá vùn phoâng
naâo àoá àûáng ra töí chûác thay cho Akaki vúái lñ do “toã ra
ta àêy khöng hïì lïn mùåt vúái ai maâ chúi thên vúái caã cêëp
dûúái” [1; tr 179]. Baác àïën sau cuâng vaâ khi tan tiïåc laâ
ngûúâi vïì muöån nhêët. Chiïëc aáo cuãa baác khöng coân
trïn giaá nûäa, baác hoaãng höìn khi thêëy chiïëc aáo rúi xuöëng
àêët. Àöìng nghiïåp lêìn lûúåt lêëy aáo cuãa hoå ài, hoå khöng
theâm nhùåt aáo lïn treo laåi cho baác, àïí noá nùçm bêët àöång
dûúái chên nhû möåt caái gieã lau. Sûå thúâ ú, vö têm cuãa
nhûäng ngûúâi àöìng nghiïåp àûúåc àêíy túái àónh àiïím sau

khi Akaki chïët. Caái chïët êëy khöng àem laåi sûå buöìn baä
cho hoå, maâ ngûúåc laåi, caái chïët êëy àaä taåo cho keã khaác
coá àûúåc möåt cöng viïåc múái.

3. Kïët luêån
Duâ chó laâ möåt vaâi neát phaác hoåa àún giaãn nhûng

Gogol àaä àïí laåi trong loâng ngûúâi àoåc êën tûúång sêu
sùæc - möåt nöîi aám aãnh lúán lao vïì nhûäng con ngûúâi
söëng möåt cuöåc àúâi vö höìn, vö danh. Toaân böå cuöåc
àúâi ngûúâi viïn chûác Akaki toaát lïn tiïëng cûúâi nhûng
noá laâ tiïëng cûúâi chua xoát, thûúng caãm cho thên phêån
nhoã beá, thêëp heân cuãa baác. Hoå khöng chó bõ aáp bûác,
àeâ neán búãi nhûäng thïë lûåc quan troång trong xaä höåi maâ
coân bõ chñnh tñnh nhu nhûúåc, nö lïå cuãa mònh laâm
cho trúã nïn nhoã beá, thêëp heân. Caái nhòn yïu thûúng,
àöìng caãm cuãa nhaâ vùn luön êín sau gioång traâo löång,
haâi hûúác àoá. 
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