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Trong daång toaán biïíu diïîn hònh hoåc cuãa söë phûác,
hoåc sinh (HS) phaãi tòm têåp húåp àiïím biïíu diïîn
söë phûác z maâ trong àoá söë phûác z thoãa maän möåt

hïå thûác naâo àoá. Àêy cuäng laâ möåt daång baâi têåp maâ HS
trung hoåc phöí thöng thûúâng gùåp qua caác baâi toaán
trong caác phêìn ön têåp, luyïån thi töët nghiïåp, thi àaåi hoåc.
Tuy nhiïn, caác em thûúâng luáng tuáng trong caách giaãi.
Àïí giuáp HS khöng phaãi gùåp khoá khùn trong nhûäng
baâi toaán nhû vêåy, cêìn reân luyïån cho caác em coá kô nùng
laâm caác baâi toaán daång naây.

1. Tòm têåp húåp àiïím biïíu diïîn söë phûác z maâ trong
àoá söë phûác z thoaã maän möåt hïå thûác naâo àoá.

Phûúng phaáp giaãi: Giaã sûã söë phûác coá biïíu diïîn
daång: z = x + yi (x , yR), khi àoá söë phûác z biïíu
diïîn trïn mùåt phùèng phûác búãi àiïím M(x, y). Ta coá:
 2 2z OM x y   , sûã duång dûä kiïån cuãa àïì baâi àïí tòm ra
möëi liïn hïå giûäa x vaâ y vaâ tûâ àoá suy ra têåp húåp àiïím M.

Khoá khùn, sai lêìm cuãa HS: - Baâi têåp àùåt trong nöåi
dung kiïën thûác múái: caác baâi toaán biïíu diïîn hònh hoåc cuãa
söë phûác nïn HS coá thïí luáng tuáng, chûa thaânh thaåo caách
laâm; - HS nhêìm sang giaãi phûúng trònh coá chûáa trõ tuyïåt
àöëi cuãa söë phûác; - Sau khi tòm ra möëi liïn hïå giûäa x vaâ y
nhûng laåi khöng kïët luêån hoùåc kïët luêån sai têåp húåp àiïím;
- Chûa nùæm chùæc caác pheáp biïën àöíi tûúng àûúng.

Vñ duå 1: Giaã sûã M(z) laâ àiïím nùçm trïn mùåt phùèng
phûác biïíu diïîn söë phûác z. Tòm têåp húåp caác àiïím M(z)
thoãa maän möåt trong caác àiïíu kiïån sau: a)  1 2z i   ;
b)  2 z i z   .

Lúâi giaãi sai:

a)  1 2z i    
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Vêåy phûúng trònh coá hai nghiïåm laâ: z1 = 3- i vaâ z2
= -1- i

b)  2 z i z     
2

2

z i z

z z i

  
   

  
2 2

0 2

z i

z i

 
  

  
1

1
2

z i 

Vêåy coá möåt àiïím M (z) laâ:  1
1

2
z i  .

Nguyïn nhên: ÚÃ cêu a vaâ b, HS chûa nùæm chùæc
kiïën thûác, bõ nhêìm lêîn sang giaãi phûúng trònh coá chûáa
trõ tuyïåt àöëi vúái söë phûác nhûng thûåc ra àoá laåi laâ module
cuãa söë phûác.

Lúâi giaãi àuáng:
a)  1 2z i   (1)
Giaã sûã söë phûác z = x + yi (x,yR) . Khi àoá:
(1)  1 2x yi i   

 
 ( 1)( 1) 2x y i    

 2 2( 1) ( 1) 2x y     

 (x-1)2 + (y+1)2 = 4
Vêåy, têåp húåp caác àiïím M(z)

trïn mùåt phùèng toåa àöå biïíu diïîn
söë  phûác  z  thoãa  maän  (1)  laâ
àûúâng troân coá têm I (1,-1) vaâ baán kñnh R = 2.

b) |2+z| = |i-z|(2)
Giaã sûã söë phûác z = x + yi (x,yR). Khi àoá:
(2)    2 x yi i x yi    

   ( 2) (1 )x yi x y i     

   (x+2)2 + y2 = x2 +
(1-y)2

 x2 + 4x + 4 + y2 = x2

+ 1 - 2y + y2

  4x + 2y + 3= 0
Vêåy têåp húåp àiïím M(z)

trïn mùåt phùèng toåa àöå biïíu

MÖÅT SÖË KHOÁ KHÙN VAÂ SAI LÊÌM CUÃA HOÅC SINH
KHI GIAÃI CAÁC BAÂI TOAÁN BIÏÍU DIÏÎN HÒNH HOÅC CUÃA SÖË PHÛÁC
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Abstract: Through examples, the article also pointed out the mistakes that are often made when
students solve problems of geometric representation forms of complex numbers; pointing out how to
fix it, fix mistakes like that; thereby helping them capable of thinking, flexibility and responsiveness to
find the solution of the problem and avoid the errors that may occur.

Keywords: skill training, geometric, complex numbers.



Taåp chñ Giaáo duåc söë 37430 (kò 2 - 1/2016)

diïîn söë phûác z thoãa maän (2) laâ àûúâng thùèng 4x + 2y +
3 = 0.

Vñ duå 2: Giaã sûã M(z) laâ àiïím nùçm trïn mùåt phùèng
phûác biïíu diïîn söë phûác z. Tòm têåp húåp caác àiïím
M(z)  thoãa  maän  möåt  trong  caác  àiïìu  kiïån  sau:
a)  3 4z z   ; b)  1 2z z i    ; c) 2 2z i z z i    .

Lúâi giaãi sai:

a)  3 4z z    (3)
Giaã sûã söë phûác z = x + yi

(x, yR).
  z x yi  . Khi àoá:
(3)  

3 4x yi x yi    

  2 3 4x  

 2x + 3 = 4

 x =  1

2

Vêåy, têåp húåp àiïím M (z) laâ àûúâng thùèng song

song vúái truåc tung x = 1

2
.

b)  1 4z z i     (4)
Giaã sûã söë phûác z = x + yi (x,y  R).
  z x yi  . Khi àoá:
(4)   1 4x yi x yi i     

 1 (2 1) 2y i  

  2 21 (2 1) 2y  

 1+(2y-1)2 = 4
 1+4y2 - 4y + 1 = 4
 2y2 - 2y - 1 = 0
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Vêåy, têåp húåp caác àiïím M(z) laâ hai àûúâng thùèng

vuöng goác vúái truåc hoaânh y   1 3

2


  vaâ y  1 3

2


 .

c) 2  2z i z z i     (5)
Giaã sûã söë phûác z = x + yi (x,y R).
  z x yi  . Khi àoá:

(5)  2  2x yi i x yi x yi i      

 2  ( 1) 2 ( 1)x y i y i   

  2 2 2( 1) ( 1)x y y   

 x2 + (y -1)2 = (y+1)2
 (x + y - 1)2 = (y+1)2
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Vêåy, têåp húåp àiïím M(z) laâ hai àûúâng thùèng: x = 2
vaâ x + 2y = 0.

Nguyïn nhên:
ÚÃ cêu a, HS àaä tòm thiïëu têåp húåp àiïím qua viïåc

biïën àöíi tûúng àûúng |2x + 3| = 4  2x + 3 = 4 (sai).
ÚÃ cêu b, HS àaä nùæm vûäng kiïën thûác daång baâi têåp

tòm têåp húåp àiïím cuãa söë phûác; tuy nhiïn, àïën phêìn
cuöëi laåi kïët luêån sai têåp húåp àiïím.

ÚÃ cêu c, HS àaä bõ nhêìm lêîn úã pheáp biïën àöíi tûúng
àûúng dêîn àïën sai hoaân toaân: x2 + (y- 1)2 = (y+1)2 
(x + y - 1)2 = (y+1)2.

Lúâi giaãi àuáng:
a)  3 4z z    (3)
Giaã sûã söë phûác z = x + yi (x, y  R).
  z x yi  . Khi àoá:
(3)   3 4x yi x yi    

  2 3 4x  
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Vêåy, têåp húåp àiïím M(z) laâ hai àûúâng thùèng song
song vúái truåc tung:

x =  1

2
 vaâ x =  7

2
 .

b)  1 2z z i     (4)
Giaã sûã söë phûác z = x + yi (x, y  R).
  z x yi  . Khi àoá:
(4)   1 2x yi x yi i     

 1 (2 1) 2y i  

  2 21 (2 1) 2y  

 1+2y-1)2 = 4
 1+(2y-1)2 = 4
 1+ 4y2- 4y + 1 = 4
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 2y2 - 2y - 1 = 0
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Vêåy, têåp húåp àiïím M(z) laâ hai àûúâng thùèng song

song vúái truåc hoaânh x = 1 3

2

  vaâ y =  1 3

2

 .

c) 2 2z i z z i     (5)
Giaã sûã söë phûác z = x + yi (x,y  R).
  z x yi  . Khi àoá:
(5)  2  2x yi i x yi x yi i      

 2  ( 1) 2 ( 1)x y i y i   

  2 2 2( 1) ( 1)x y y   

 x2 + (y-1)2 = (y-1)2
 x2 + y2 - 2y + 1 = y2 + 2y + 1
 x2 - 4y = 0

 y = 
2

4

x .

Vêåy, têåp húåp àiïím M(z) laâ

parabol: y = 
2

4

x .

Vñ duå 3: Giaã sûã M(z) laâ àiïím
nùçm trïn mùåt phùèng phûác biïíu diïîn söë phûác z. Tòm
têåp húåp caác àiïím M(z) thoaã maän möåt trong caác àiïìu
kiïån sau:

a) 1 1 1 2z    ;
b)  2 2z z   ;

c)  22 4z z  .
Baâi giaãi:
a) 1   1 2z i    (6)
Giaã sûã söë phûác z = x + yi

(x,y  R).
(6)  1  1 2x yi i   

 1 ( 1)( 1) 2x y i  

 1 2 2( 1) ( 1) 2x y  

 1  (x+1)2 + (y-1)2  4
Vêåy, têåp húåp caác àiïím M(z) laâ hònh vaânh khùn coá

têm A(-1;1) vaâ baán kñnh lúán, baán kñnh nhoã lêìn lûúåt laâ R
= 2; r = 1.

b)  2 1z z    (7)

Giaã sûã söë phûác z = x + yi (x,y  R).
(7)   2 2x yi x yi    

  ( 2) ( 2)x yi x yi    


2 2 2 2( 2) ( 2)x y x y    

 x2
 + 4x + 4 + y2 > x2 - 4x

+ 4 + y2

 8 x > 0  x > 0
Vêåy, têåp húåp caác àiïím M(z) laâ nûãa mùåt phùèng úã

bïn phaãi truåc tung, tûác laâ caác àiïím (x, y) maâ x >0.

c) 
22 ( ) 4z z   (8)

Giaã sûã söë phûác z = x + yi (x,y  R). Khi àoá:
(8)   2 2( ) ( ) 4x yi x yi   

  2 2 2 2 22 2 4x y i xyi x xyi yi     

  4 4xyi 

  4xyi 

  2 2 1x y 

   2 2 1x y 
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Vêåy têåp húåp caác àiïím M(z) laâ 4 nhaánh cuãa 2 hypebol:
xy = 1 vaâ xy = -1.

2. Biïån phaáp khùæc phuåc: - Cêìn nùæm chùæc daång baâi
têåp biïíu diïîn hònh hoåc cuãa söë phûác àïí giaãi baâi toaán möåt
caách thuêìn thuåc; - Phên biïåt roä cho HS, traánh nhêìm
sang giaãi phûúng trònh coá chûáa trõ tuyïåt àöëi cuãa söë
phûác; - Yïu cêìu HS nhùæc laåi kiïën thûác cú baãn vïì daång
töíng quaát cuãa caác àûúâng, caác hònh àïí kïët luêån têåp húåp
àiïím cho àuáng; - Reân luyïån kô nùng tñnh toaán, biïën àöíi
tûúng àûúng trong quaá trònh laâm baâi têåp.

* * *
Baâi viïët naây giuáp HS coá caái nhòn roä hún vïì daång

biïíu diïîn hònh hoåc cuãa söë phûác. Thöng qua caác vñ duå,
baâi viïët cuäng chó ra sai lêìm maâ HS thûúâng mùæc phaãi
khi giaãi caác baâi toaán daång naây; àöìng thúâi chó ra caách
khùæc phuåc, sûãa chûäa sai lêìm nhû thïë naâo; tûâ àoá, giuáp
caác em coá khaã nùng tû duy, tñnh linh hoaåt vaâ nhaåy beán
khi tòm lúâi giaãi caác baâi toaán vaâ traánh sai soát coá thïí xaãy ra.
Taåo àûúåc loâng say mï, khaã nùng saáng taåo, HS khöng
coân súå sïåt khi giaãi caác baâi toaán vïì daång biïíu diïîn hònh
hoåc cuãa söë phûác.

(Xem tiïëp trang 38)
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baâi têåp àoâi hoãi hoåc sinh khi giaãi phaãi vêån duång töíng húåp
caác kiïën thûác KN àaä hoåc, nùng lûåc thûåc hiïån nhiïìu
thao taác tû duy phöëi húåp khi àaä biïët caác yïëu töë cuãa BT.
Àïí thûåc hiïån töët biïån phaáp naây GV nïn xêy dûång hïå
thöëng baâi têåp bùçng caách ài sêu vaâo nhûäng kiïën thûác coá
nhûäng yïëu töë àöåc àaáo vaâ saáng taåo.

4.4. Böìi dûúäng TDST cho HV cêìn àùåt troång
têm vaâo viïåc reân luyïån khaã nùng phaát hiïån vêën
àïì múái, khúi dêåy yá tûúãng múái. Saáng taåo BT múái laâ
bûúác quan troång trong quaá trònh giaãi toaán, möåt phûúng
thûác reân luyïån TDST toaán hoåc. Khi àûáng trûúác möåt
BT, HV dûåa trïn cú súã möåt BT naâo àoá, dêìn dêìn thay
àöíi, böí sung dûä kiïån hoùåc kïët luêån àïí taåo nïn möåt BT
múái nhûng dûåa trïn cú súã lñ thuyïët chùåt cheä.

Tuy nhiïn, àïí chuêín bõ cho HV coá thïí giaãi quyïët
nhanh goån nhûäng yïu cêìu àùåt ra BT múái àoâi hoãi GV
phaãi ài theo möåt trònh tûå nhêët àõnh. Trûúác hïët, GV
phaãi hûúáng dêîn cho HV phên tñch caác BT mêîu.
Sau khi xem xeát BT vñ duå mêîu, HV seä traãi qua quaá
trònh ghi nhúá, lônh höåi àïën chöî taái hiïån vaâ taái taåo trïn
cú súã BT vñ duå mêîu: Thûá nhêët, yïu cêìu HV phaát
biïíu vaâ giaãi baâi têåp tûúng tûå dûåa vaâo möåt baâi têåp töíng
quaát lêëy laâm BT vñ duå mêîu. Thûá hai, GV thay àöíi lúâi
vùn, söë liïåu cuãa baâi têåp duâng laâm mêîu àïí àùåt HV vaâo
möåt tònh huöëng múái. Daång baâi têåp naây chó múái úã mûác
àöå vûâa phaãi nïn HV coá thïí dïî daâng trong viïåc thûåc
hiïån vúái möåt sûå hûáng thuá, tñch cûåc cao. GV coân coá
thïí xêy dûång hïå thöëng baâi têåp bùçng caách thïm nhûäng
giaã thiïët khaác nhau, nhûng phêìn kïët luêån vaâ phûúng
phaáp giaãi giöëng nhau; vñ duå nhû phaát biïíu vaâ giaãi BT
tûúng tûå, BT töíng quaát tûâ àoá hûúáng dêîn HV phên
tñch, phaát hiïån, giaãi caác baâi têåp àoá vaâ coá thïí àïì xuêët
BT múái.

Vñ duå: Trïn cú súã BT: tûâ caác chûä söë 1, 2, 3, 4, 5,
6 lêåp àûúåc bao nhiïu söë tûå nhiïn coá 4 chûä söë khaác
nhau. Trong BT naây caác chûä söë àaä cho coá vai troâ
hoaân toaân giöëng nhau, khi àoá HV chó cêìn sûã duång
cöng thûác chónh húåp. Tûâ àoá, GV vêîn giûä nguyïn
yïu cêìu àoá nhûng thay àöíi dûä kiïån laâ tûâ caác chûä söë 0,
1, 2, 3, 4, 5, 6 lêåp àûúåc bao nhiïu söë tûå nhiïn coá 4
chûä söë khaác nhau; khi àoá HV thêëy àûúåc coá chûä söë 0
laâ khaác biïåt vò noá khöng thïí àûáng àêìu. Tiïëp tuåc phaát
triïín, GV giûä nguyïn giaã thiïët nhûng laåi thay àöíi yïu
cêìu BT: tûâ caác chûä söë 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 lêåp àûúåc bao
nhiïu söë tûå nhiïn chùén coá 4 chûä söë khaác nhau, khi
àoá HV thêëy rùçng vêën àïì laâ úã chöî khi lêåp möåt söë chùén
nïëu chûä söë têån cuâng laâ 0 thò coá thïí tuây yá choån chûä söë
àûáng àêìu, nhûng nïëu chûä söë têån cuâng khaác 0 thò
chûä söë àûáng àêìu cuäng phaãi khaác 0. Cuöëi cuâng, GV
coá thïí yïu cêìu HV saáng taåo ra BT múái dûåa trïn cú

súã BT trïn nhû: “tûâ caác chûä söë 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 lêåp
àûúåc bao nhiïu söë tûå nhiïn coá 4 chûä söë khaác nhau
vaâ chia hïët cho 5”, “tûâ caác chûä söë 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 lêåp
àûúåc bao nhiïu söë tûå nhiïn leã coá 4 chûä söë khaác
nhau”,... Trong quaá trònh naây, HV seä reân luyïån àûúåc
khaã nùng TDST cuãa baãn thên möåt caách tûå nhiïn,
khöng gûúång eáp vaâ hiïåu quaã.

* * *
Vêën àïì böìi dûúäng TDST cho HV thöng qua daåy

hoåc mön Toaán taåi Trûúâng SQCT hiïån nay laâ möåt quaá
trònh lêu daâi, cêìn tiïën haânh thûúâng xuyïn, liïn tuåc trong
têët caã caác khêu cuãa quaá trònh daåy hoåc, caác àïì thi, àïì
kiïím tra cêìn àûúåc soaån vúái yïu cêìu kiïím tra àûúåc
nùng lûåc TDST cuãa HV. Coá TDST khöng chó giuáp
con ngûúâi giaãi quyïët àûúåc caác vêën àïì naãy sinh trong
cuöåc söëng möåt caách thñch húåp maâ coân àaãm baão cho
viïåc hiïån thûåc hoáa nhûäng nùng lûåc tiïìm taâng cuãa möîi
caá nhên... Do vêåy, cêìn nêng cao nhêån thûác cuãa GV,
HV nhaâ trûúâng trong vêën àïì böìi dûúäng TDST cho
HV, goáp phêìn hònh thaânh úã HV nhûäng phêím chêët
cuãa con ngûúâi thúâi àaåi múái àaáp ûáng yïu cêìu nhiïåm vuå
àùåt ra. 
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