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TRONG DAÅY HOÅC DAÄY SÖË VIÏËT THEO QUY LUÊÅT

* Trûúâng Àaåi hoåc Àöìng Thaáp

1. Àùåt vêën àïì
G.Polya àaä viïët: “Baãn thên sûå kiïån khaái quaát hoáa

(KQH), àùåc biïåt hoáa (ÀBH), tûúng tûå (TT) laâ nhûäng
nguöìn göëc vô àaåi cuãa sûå phaát minh” [1; tr 20]. KQH,
ÀBH, TT trúã thaânh caách thûác, hònh thûác rêët àùæc lûåc àïí
phaát hiïån vaâ giaãi quyïët vêën àïì möåt caách saáng taåo; coá
thïí seä khöng coá möåt phaát minh naâo trong toaán hoåc,
thêåm chñ trong bêët cûá lônh vûåc naâo nïëu ta khöng duâng
àïën thao taác tû duy naây. KQH, ÀBH, TT khöng nhûäng
laâ nhûäng thao taác tû duy coá vai troâ rêët quan troång trong
quaá trònh daåy hoåc Toaán maâ coân laâ nhûäng phûúng
phaáp giuáp ngûúâi hoåc moâ mêîm, dûå àoaán àïí tòm lúâi giaãi
cuãa baâi toaán, múã röång, àaâo sêu, hïå thöëng hoaá kiïën
thûác vaâ goáp phêìn quan troång trong viïåc hònh thaânh
nhûäng phêím chêët trñ tuïå cho ngûúâi hoåc.

Khi daåy hoåc caác baâi toaán vïì daäy söë viïët theo quy
luêåt, giaãng viïn (GV) coá thïí reân luyïån cho sinh viïn
(SV) möåt söë thao taác tû duy nhû KQH, ÀBH, TT goáp
phêìn phaát triïín nùng lûåc saáng taåo cho hoå trong quaá
trònh xêy dûång hïå thöëng baâi têåp. Baâi viïët trònh baây caách
xêy dûång hïå thöëng caác baâi toaán töíng quaát, àùåc biïåt,
baâi toaán TT vïìì daäy söë viïët theo quy luêåt àûúåc bùæt àêìu
tûâ baâi toaán àún giaãn vaâ àõnh hûúáng nhiïìu phûúng
phaáp giaãi àïí böìi dûúäng nùng lûåc saáng taåo cho SV.

2. Möåt söë thao taác tû duy quan troång vaâ àùåc
trûng cuãa nùng lûåc saáng taåo

2.1. Möåt söë thao taác tû duy quan troång [2]
2.1.1. Khaái quaát hoáa
KQH laâ chuyïín tûâ viïåc nghiïn cûáu möåt têåp húåp àöëi

tûúång àaä cho àïën viïåc nghiïn cûáu möåt têåp húåp àöëi
tûúång lúán hún, bao göìm caã têåp húåp ban àêìu. KQH coá
yá nghôa to lúán trong toaán hoåc cuäng nhû trong moåi lônh
vûåc cuãa khoa hoåc búãi viïåc àïì xuêët giaã thuyïët, nhûäng

dûå àoaán. Trong moåi hoaåt àöång giaãi toaán, viïåc KQH
möåt baâi toaán coá thïí cho ta möåt baâi toaán röång hún,
coá tñnh khaái quaát hún. Möåt söë hònh thûác KQH laâ:
KQH vïì ngoaåi diïn; KQH vïì nöåi haâm; KQH chuyïín
tûâ caái riïng àïën töíng quaát (àaä hoùåc chûa biïët); KQH
chuyïín tûâ caái töíng quaát sang caái töíng quaát hún;
KQH höåi tuå, phên kò.

2.1.2. Àùåc biïåt hoáa
ÀBH laâ möåt thao taác tû duy ngûúåc cuãa KQH.

ÀBH laâ suy luêån chuyïín tûâ viïåc khaão saát möåt têåp
húåp àöëi tûúång sang möåt têåp húåp àöëi tûúång nhoã hún
chûáa trong têåp húåp ban àêìu. ÀBH coá taác duång àïí
kiïím nghiïåm laåi kïët quaã trong nhûäng trûúâng húåp
riïng, giuáp ta nhêån biïët chuáng sêu sùæc hún, tûâ àoá
dïî tòm ra nhûäng phûúng aán giaãi quyïët vêën àïì àang
quan têm. Trong viïåc giaãi toaán, viïåc xeát caác trûúâng
húåp àùåc biïåt coá thïí tòm àûúåc nhûäng gúåi yá töët àïí tòm
àûúåc phûúng aán giaãi cuãa baâi toaán töíng quaát, hoùåc
xêy dûång àûúåc nhiïìu baâi toaán àùåc biïåt hún. Möåt söë
hònh thûác ÀBH laâ: ÀBH túái haån, ÀBH then chöët,
ÀBH tiïu biïíu.

2.1.3. Tûúng tûå
Tûâ hai àöëi tûúång giöëng nhau úã möåt söë dêëu hiïåu ta

ruát ra kïët luêån rùçng hai àöëi tûúång àoá cuâng giöëng nhau
úã dêëu hiïåu khaác thò suy luêån êëy goåi laâ TT hay TT laââ
möåt kiïíu giöëng nhau naâo àoá. Tuây trûúâng húåp cuå thïí
maâ ta coá thïí thêëy vêën àïì àang xeát giöëng vúái möåt vêën
àïì khaác vïì möåt khña caånh naâo àoá. Vò thïë sûå TT coáá yá
nghôa tûúng àöëi. Chùèng haån, hai àöëi tûúång X, Y cuâng
coá nhûäng dêëu hiïåu a, b, c vaâ X coá dêëu hiïåu d, ta kïët
luêån Y cuäng coá dêëu hiïåu d. Khi giaãi toaán, nïëu sûã
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duång thao taác tû duy naây thò coá thïí tòm àûúåc caách giaãi
baâi toaán àang xeát bùçng caách nhúá laåi phûúng phaáp giaãi
möåt baâi toaán TT naâo àoá. Möåt söë hònh thûác TT laâ: TT
giûäa hûäu haån vaâ vö haån, TT giöëng nhau vïì caác quan
hïå, TT giöëng nhau vïì cêëu truác, TT hoaân toaân, TT
àùèng cêëu àa trõ.

Möëi liïn hïå cuãa KQH, ÀBH vaâ TT [1; tr 20]: KQH,
ÀBH, TT coá möëi liïn hïå hûäu cú thöëng nhêët vúái nhau
theo möåt cú chïë chung cuãa tû duy vaâ àûúåc phöëi húåp
vúái nhau trong viïåc phaát hiïån vaâ giaãi quyïët vêën àïì möåt
caách saáng taåo. Tûâ nhûäng sûå kiïån cuå thïí riïng biïåt ta
so saánh àöëi chiïëu caác sûå kiïån vúái nhau àïí phaát hiïån ra
caác sûå kiïån chung, röìi KQH thaânh kïët quaã töíng quaát.
Suy diïîn tiïëp theo laåi giuáp phaát hiïån ra vêën àïì múái, sûå
kiïån múái, àa daång phong phuá. KQH, ÀBH laâ hai quaá
trònh àöëi lêåp nhau nhûng thöëng nhêët vúái nhau, trong
nhiïìu trûúâng húåp coi pheáp TT laâ tiïìn thên cuãa KQH.

2.2. Àùåc trûng cuãa nùng lûåc saáng taåo
Theo Tûâ àiïín Tiïëng Viïåt (Nhaâ xuêët baãn Khoa hoåc

xaä höåi, 1988, tr 876), “Saáng taåo laâ taåo ra nhûäng giaá trõ
múái vïì vêåt chêët hoùåc tinh thêìn, hay: saáng taåo laâ tòm ra
caái múái, caách giaãi quyïët múái, khöng bõ goâ boá phuå thuöåc
vaâo caái àaä coá”.

Coá thïí chó ra möåt söë biïíu hiïån àùåc trûng cuãa nùng
lûåc saáng taåo: (1) Thûåc hiïån àöåc lêåp viïåc di chuyïín caác
tri thûác kô nùng; kô xaão sang tònh huöëng múái hoùåc gêìn
hoùåc xa, bïn trong hay bïn ngoaâi hay giûäa caác hïå
thöëng kiïën thûác; (2) Nhòn thêëy nhûäng nöåi dung múái
trong nhûäng tònh huöëng bònh thûúâng; (3) Nhòn thêëy
chûác nùng múái cuãa àöëi tûúång quen biïët; (4) Àöåc lêåp
kïët húåp caác phûúng thûác hoaåt àöång àaä biïët, taåo thaânh
caái múái; (4) Nhòn thêëy cêëu truác múái cuãa àöëi tûúång quen
thuöåc; (5) Nhòn thêëy moåi caách giaãi quyïët coá thïí coá, tiïën
haânh giaãi theo tûâng caách vaâ lûåa choån caách töëi ûu;
(6) Xêy dûång phûúng phaáp múái vïì nguyïn tùæc, khaác
vúái phûúng phaáp quen thuöåc àaä biïët; (7) KQH tri thûác
vaâ phûúng phaáp quen thuöåc àaä biïët [3; tr 14].

Tûâ caác biïíu hiïån àùåc trûng cuãa nùng lûåc saáng taåo,
coá thïí thêëy caác thao taác tû duy KQH, ÀBH, TT coá coá yá
nghôa quan troång trong quaá trònh saáng taåo. Caác thao
taác naây khöng chó laâ nhûäng phûúng phaáp cú baãn giuáp
ta giaãi caác baâi toaán àaä cho sùén, hoùåc giuáp ngûúâi hoåc
moâ mêîm, dûå àoaán àïí tòm ra caách giaãi. Chuáng coân coá
möåt yá nghôa quan troång trong saáng taåo toaán hoåc nûäa,
úã chöî chuáng giuáp phaát hiïån ra nhûäng vêën àïì múái,
nhûäng baâi toaán múái, hoùåc nhòn thêëy sûå liïn hïå giûäa
nhiïìu vêën àïì vúái nhau. Nhúâ nhûäng thao taác tû duy àoá,
ngûúâi hoåc coá thïí múã röång, àaâo sêu thïm kiïën thûác
bùçng caách nïu lïn vaâ giaãi quyïët nhûäng vêën àïì töíng
quaát hún, nhûäng vêën àïì TT, hoùåc ài sêu vaâo nhûäng

trûúâng húåp àùåc biïåt vaâ hïå thöëng hoáa kiïën thûác. Nhòn laåi
caác kiïën thûác trong chûúng trònh mön Toaán, coá thïí
thêëy, nhiïìu vêën àïì toaán hoåc maâ saách giaáo khoa àaä
trònh baây úã caác lúáp trïn laâ trûúâng húåp múã röång, khaái
quaát cuãa caác kiïën thûác úã lúáp dûúái, coá khi, sau möåt vêën
àïì töíng quaát saách giaáo khoa laåi ài sêu vaâo möåt söë
trûúâng húåp àùåc biïåt.

3. Reân luyïån caác thao taác tû duy KQH, ÀBH vaâ
TT cho SV thöng qua daåy hoåc vïì daäy söë viïët
theo quy luêåt

Theo Hoaâng Chuáng, giaãi xong baâi toaán ta cêìn xeát
xem noá coá trûúâng húåp àùåc biïåt gò lñ thuá, trong caách
phaát biïíu cuãa baâi toaán coá vêën àïì gò cêìn saáng toã thïm,
coá thïí tûâ baâi toaán àoá àïì ra baâi toaán gò TT, baâi toaán töíng
quaát hún [1]. Nhû vêåy, khöng nhûäng giaãi toaán laâ möåt
hoaåt àöång quan troång maâ viïåc phaát biïíu baâi toaán múái
cuäng laâ möåt hoaåt àöång rêët cêìn thiïët. Chuáng ta biïët rùçng
khöng phaãi baâi toaán naâo cuäng giaãi àûúåc möåt caách dïî
daâng. Àöëi vúái möåt söë baâi toaán, viïåc giaãi trûåc tiïëp àöi khi
gùåp khoá khùn, khi àoá chuáng ta coá thïí xeát caác trûúâng
húåp àùåc biïåt, TT hay töíng quaát cuãa baâi toaán vò nhiïìu
baâi toaán xeát caác trûúâng húåp naây laåi dïî giaãi hún nhiïìu,
àöi khi giuáp chuáng ta tòm ra lúâi giaãi cho baâi toaán ban
àêìu. Vò thïë, viïåc hiïíu roä caách xêy dûång hïå thöëng caác
baâi toaán búãi caác thao taác KQH, ÀBH, TT seä laâm cho
viïåc giaãi toaán cuäng trúã nïn dïî daâng hún nhiïìu.

Trong reân luyïån caác thao taác tû duy KQH, ÀBH,
TT nhùçm böìi dûúäng nùng lûåc saáng taåo, GV cêìn hònh
thaânh cho SV caác kô nùng sau: - Phên tñch vêën àïì
möåt caách toaân diïån úã nhiïìu khña caånh khaác nhau
nhû hònh thûác, nöåi dung vaâ kïët quaã cuãa baâi toaán, xeát
caác trûúâng húåp àùåc biïåt àïí tûâ àoá KQH hoùåc xeát TT
theo caác hûúáng múái; - Tòm nhiïìu lúâi giaãi khaác nhau
cuãa möåt baâi toaán, khai thaác caác lúâi giaãi àïí àõnh hûúáng
giaãi quyïët caác baâi toaán àùåc biïåt, TT hoùåc baâi toaán
töíng quaát; - Khai thaác vaâ múã röång baâi toaán theo 3
hûúáng KQH, ÀBH, TT.

Nïëu vêån duång töët caác thao taác tû duy KQH, ÀBH,
TT trong quaá trònh giaãi daång toaán naây, SV seä phaát
triïín nùng lûåc saáng taåo, phaát hiïån baâi toaán múái cuäng
nhû caách giaãi quyïët caác baâi toaán àoá. Àïí hònh thaânh
caác kô nùng trïn, chuáng töi thûåc hiïån theo 4 bûúác daåy
hoåc sau: - Bûúác 1: Lûåa choån caác baâi toaán àún giaãn,
quen thuöåc maâ àa söë SV coá thïí giaãi àûúåc laâm baâi toaán
xuêët phaát; - Bûúác 2: Khai thaác baâi toaán xuêët phaát theo
nhiïìu khña caånh, nhiïìu hûúáng khaác nhau àïí xuêët hiïån
caác baâi toaán KQH, ÀBH, TT; - Bûúác 3: Àõnh hûúáng
tòm nhiïìu lúâi giaãi tûâ baâi toaán àûúåc khai thaác àïí àõnh
hûúáng giaãi quyïët caác baâi toaán àùåc biïåt, TT hoùåc baâi
toaán töíng quaát hún; - Bûúác 4: Hûúáng dêîn SV tûå hoåc vaâ
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xêy dûång hïå thöëng caác baâi têåp thöng qua caác thao taác
tû duy.

Vñ duå: Xuêët phaát tûâ baâi toaán àún giaãn vaâ quen
thuöåc àöëi vúái daäy söë viïët theo quy luêåt, GV töí chûác cho
SV saáng taåo vaâ khai thaác thaânh nhiïìu baâi toaán múái vaâ
caác caách giaãi khaác nhau thöng qua caác thao taác tû
duy KQH, ÀBH, TT.

Bûúác  1:  Xuêët  phaát  tûâ  baâi  toaán:  Tñnh  töíng
1 2 3 ... 99 100S        (*)

GV yïu cêìu SV nïu caách giaãi baâi toaán trïn. Vúái baâi
toaán naây, àa söë SV seä giaãi àûúåc bùçng phûúng phaáp
Gauss hay phûúng phaáp giaãi phûúng trònh vúái êín laâ
töíng cêìn tñnh. Chùèng haån, ta viïët thaânh 2 töíng S:

1 2 3 ... 99 100S        (1) vaâ  100 99 ... 3 2 1S       (2)
Cöång theo vïë cuãa (1) vaâ (2) ta àûúåc:
2 (1 100) (2 99)... (99 2) (100 1) 100.101S          .

Vêåy  100.101
.

2
S 

Àêy laâ baâi toaán àún giaãn àïí khúãi àêìu cho viïåc
hûúáng dêîn SV saáng taåo ra caác baâi toaán TT, baâi
toaán töíng quaát vaâ baâi toaán àùåc biïåt vïì daäy söë viïët
theo quy luêåt.

Bûúác 2: Khai thaác baâi toaán xuêët phaát (*)
ÚÃ bûúác naây, GV töí chûác khai thaác baâi toaán xuêët

phaát (*) theo möåt söë hûúáng khaác nhau àïí xuêët hiïån
caác baâi toaán KQH, ÀBH, TT. Cuå thïí:

Hûúáng 1: Khai thaác yïëu töë söë muä vaâ söë caác söë
haång cuãa töíng

Tûâ baâi toaán (*), GV yïu cêìu SV KQH seä thu àûúåc
baâi toaán 1:

Baâi toaán 1: Tñnh töíng  1 2 3 ... ( 1)A n n      

vúái  *.n

SV seä coá kïët quaã ngay khi dûåa vaâo kïët quaã cuãa baâi

toaán xuêët phaát laâ:  ( 1)
1 2 3 ... ( 1)

2

n n
A n n


       

Tiïëp tuåc khai thaác hònh thûác cuãa baâi toaán, vúái möîi
söë haång coá muä laâ 1 cuãa baâi toaán 1, yïu cêìu SV tùng
dêìn söë muä àïí thu àûúåc caác baâi toaán múái (baâi toaán 2):

Baâi toaán 2: Tñnh caác töíng vúái  *n

2 2 2 21 2 3 ...B n       4 4 4 4 41 2 3 4 ...D n     
3 3 3 3 31 2 3 4 ...C n        5 5 5 5 51 2 3 4 ...E n     

Laåi tiïëp tuåc tùng dêìn söë muä ta coá àûúåc baâi toaán
töíng quaát:

Baâi toaán töíng quaát: Tñnh töíng  1 2 3 ... ( 0)k k k k
kS n k     

1 2 3 ... ( 0)k k k kS n k     
Thay àöíi vaâ búát caác söë haång cuãa baâi toaán 1 vaâ 2, ta

chó lêëy caác söë haång laâ söë leã hoùåc chùèn ta coá caác baâi

toaán àùåc biïåt (baâi toaán 1.1 vaâ 2.1):
Baâi toaán 1.1: Tñnh caác töíng vúái n

1 1 3 5 ... (2 1) ( 1)A n n      

2 1 5 9 ... (4 1)A n     

3 2 4 6 ... 2 ( 1)A n n     

4 2 6 10 ... (4 2)A n     

Baâi toaán 2.1: Tñnh caác töíng vúái n

Hûúáng 2: Nhên möîi söë haång vúái caác thûâa söë
Vúái baâi toaán 1, ta tiïëp tuåc biïën àöíi hònh thûác cuãa noá

bùçng caách möîi söë haång seä nhên thïm möåt hay nhiïìu
thûâa söë àïí thaânh caác baâi toaán múái (baâi toaán 3)

Baâi toaán 3: Tñnh caác töíng vúái  *.n

1.2 2.3 3.4 .. ( 1) , ( 2)F n n n      

1.2.3 2.3.4 3.4.5 ... ( 2)( 1) , ( 3)G n n n n       

1.2.3.4 2.3.4.5 3.4.5.6 ... ( 3)( 2)( 1) , ( 4)H n n n n n        

Thûåc hiïån TT nhû hûúáng 1, ta laåi biïën àöíi caác thûâa
söë cuãa möîi söë haång, chó laâ caác söë leã hoùåc chùén, ta thu
àûúåc möåt söë baâi toaán àùåc biïåt sau:

Baâi toaán 3.1: Tñnh caác töíng vúái  *.n

1 1.3 3.5 5.7 ... (2 1)(2 1)F n n      

2 1.2 2.5 3.8 ... (3 1)F n n     

1 1.3.5 3.5.7 5.7.9 ... (2 3)(2 1)(2 1), ( 2)G n n n n        

1.3.5 3.5.7 5.7.9 ... (2 3)(2 1)(2 1), ( 2)G n n n n        

 1 1.3.5.7 3.5.7.9 5.7.9.11 ... (2 3)(2 1) 2 1 2 3 ,( 2H n n n n n         

 1.3.5.7 3.5.7.9 5.7.9.11 ... (2 3)(2 1) 2 1 2 3 , ( 2)H n n n n n         

Hûúáng 3: Nghõch àaão caác söë haång úã hûúáng 2
Àïí xêy dûång thïm caác baâi toaán múái, ta khai thaác

caác baâi toaán úã hûúáng 2 bùçng caách nghõch àaão möîi söë
haång cuãa tûâng töíng, ta coá àûúåc baâi toaán 4:

Baâi toaán 4: Tñnh caác töíng vúái n

1 1 1 1
.. , ( 2)

1.2 2.3 3.4 ( 1)
I n

n n
     



1 1 1 1
... , ( 3)

1.2.3 2.3.4 3.4.5 ( 2)( 1)
J n

n n n
     

 

1 1 1 1
... , ( 4)

1.2.3.4 2.3.4.5 3.4.5.6 ( 3)( 2)( 1)
K n

n n n n
     

  

1 1 1 1
.. , ( 2)

1.3 2.4 3.5 ( 1)( 1)
L n

n n
     

 

2 2 2 2

1 1 3 5 ... (2 1)B n     

  

 
33 3 3

1 1 3 5 ... 2 1C n     

 

2 2 2
2 1 5 ... (4 1)B n    

   

3 3 3 3

2 1 5 9 .... (4 1)C n     

 

2 2 2 2
3 2 4 6 ... (2 ) ( 1)B n n        

3 3 3 3
3 2 4 6 ... (2 ) ( 1)C n n    

 
2 2 2

4 2 6 ... (4 2)B n     3 3 3 3
4 2 6 10 ... (4 2)C n    
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Bûúác 3: Àõnh hûúáng giaãi möåt söë baâi toaán àaä xêy
dûång úã bûúác 2

Sau khi àaä xêy dûång möåt söë caác baâi toaán TT, baâi
toaán àùåc biïåt xuêët phaát tûâ baâi toaán töíng quaát 1. GV
àõnh hûúáng àïí SV coá phûúng phaáp giaãi chung cho
tûâng daång. Àöëi vúái daäy söë viïët theo quy luêåt, cêìn àõnh
hûúáng cho SV coá nhiïìu phûúng phaáp giaãi vaâ aáp duång
möåt caách linh hoaåt caác phûúng phaáp cho tûâng baâi cuå
thïí, möåt söë phûúng phaáp giaãi coá thïí giúái thiïåu cho
SV  nhû  sau:  PP1:  Phûúng  phaáp  Gauss;  PP2:
Phûúng phaáp giaãi phûúng trònh vúái êín laâ töíng cêìn
tñnh; PP3: Phûúng phaáp khûã liïn tiïëp; PP4: Phûúng
phaáp phên tñch thaânh caác töíng àaä biïët; PP5: Phûúng
phaáp dûå àoaán vaâ chûáng minh bùçng phûúng phaáp
quy naåp.

a) Àõnh hûúáng giaãi baâi toaán 1 vaâ baâi toaán 2
bùçng PP3

Möîi söë haång coá daång xm, ta tòm caách phên tñch möîi
söë haång vïì daång hiïåu  ( 1) ( ),mx P x P x x    

àïí sûã duång phûúng phaáp khûã liïn tiïëp (PP3), trong àoá
P(x) laâ àa thûác bêåc (m+1) .

Baâi  toaán  1  trúã  thaânh:  Tòm  àa  thûác  bêåc  2:
2( )P x ax bx c    sao cho  ( 1) ( )x P x P x    (1)

(1)  2 2( 1) ( 1)x a x b x c ax bx c        

1 1
;

2 2
a b   

Do àoá:  21 1
( )

2 2
P x x x  . Tûâ (1) suy ra:

1 (2) (1);2 (3) (2);3 (4) (3);...; ( 1) ( )P P P P P P n P n P n        

1 (2) (1); 2 (3) (2);3 (4) (3); ...; ( 1) ( )P P P P P P n P n P n        

Vêåy

 
21 1

1 2 3 ... ( 1) (1) 1 1
2 2 2

S n P n P n n            

 
 2 11 1

1 2 3 ... ( 1) (1) 1 1
2 2 2

n n
S n P n P n n


            

Vò baâi toaán 2 àûúåc khai thaác tûâ baâi toaán 1 nïn vúái
phûúng phaáp trïn, ta hoaân toaân coá thïí giaãi TT cho
baâi toaán 2:

- Tòm àa thûác bêåc 3:  3 2( )P x ax bx cx d     sao
cho  2 ( 1) ( )x P x P x    (2)

Ta tòm àûúåc  3 21 1 1
( ) .

3 2 6
P x x x x  

Suy ra  2 2 2 21 2 3 ...B n         1 2 1

6

n n n 


TT cho caác töíng C, D, E, ta thu àûúåc möåt söë
kïët quaã:

3 3 3 31 2 3 ...C n      
 

2
1

2

n n  
  

 

   

2
4 4 4 4

2 2

5 5 5 5

( 1)(2 1)(3 3 1)
1 2 3 ...

15

( 1) 2 2 1
1 2 3 ...

12

n n n n n
D n

n n n n
E n

   
     

  
     

Tûâ àoá ta coá phûúng phaáp giaãi TT cho baâi toaán
töíng quaát:

- Tòm àa thûác bêåc  1m  :   1 2

1 2 1 0( ) ...m m

m mP x a x a x a x a x a

     

1 2

1 2 1 0( ) ...P x a x a x a x a x a       sao cho  ( 1) ( )mx P x P x  

b) Àõnh hûúáng giaãi baâi toaán 2 bùçng PP5
Vúái töíng C úã baâi toaán 2, ngoaâi PP3 àaä thûåc hiïån

nhû trïn ta coân coá thïí giaãi bùçng caách ÀBH baâi toaán úã
möåt söë trûúâng húåp cuå thïí àïí dûå àoaán kïët quaã vaâ chûáng
minh bùçng phûúng phaáp quy naåp (PP5). Chùèng haån,
coá thïí mö taã nhû trong baãng dûúái àêy:

Sau khi àaä dûå àoaán àûúåc kïët quaã, GV yïu cêìu SV
chûáng minh kïët quaã dûå àoaán bùçng phûúng phaáp
quy naåp.

c) Àõnh hûúáng giaãi baâi toaán 3 bùçng PP4
Àïí phên tñch töíng cêìn tñnh thaânh caác töíng àaä biïët,

ta viïët töíng àoá úã daång thu goån vaâ phên tñch söë haång
töíng quaát. Chùèng haån,

2

1 1 1

1.2 2.3 3.4 .. ( 1) ( 1)
n n n

k k k

F n n k k k k
  

           

Maâ  2 2 2 2

1

( 1)(2 1)
1 2 ...

6

n

k

n n n
k n



 
    

 vaâ   1

( 1)
1 2 ...

2

n

k

n n
k n




    

Nïn 
( 1) ( 1)

1.2 2.3 3.4 .. ( 1)
3

n n n
F n n

 
      

TT, ta coá:

3 2

1 1 1

1.2.3 2.3.4 ... ( 2)( 1)

( 2)( 1) ( 1)
3 2

4

n n n

k k k

G n n n

n n n n
k k k

  

     

  
     

So saánh vaâ nhêån xeát kïët quaã cuãa töíng F vaâ G,

Xeát caác trûúâng húåp Kïët quaã 

n = 1, C(1) = 1 = 12 

n = 2, C(2) = 1 + 8 = 9 = 32 

n = 3, C(3) = 1 + 8 + 27 = 36 = 62 

... 

Dûå àoaán thöng qua KQH: 

       C(n) = 13+ 23+ ... + n3 

C(1) = 12 

C(2) = (1 + 2)2 

C(3) = (1 + 2 + 3)2 

... 

C(n) = (1 + 2 + ... + n)2 =   
2

n n 1

2

 
 
 

 ?  
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bùçng thao taác TT ta coá kïët quaã cuãa töíng H maâ khöng
cêìn phaãi tñnh toaán:

1.2.3.4 2.3.4.5 ... ( 3)( 2)( 1)H n n n n       

( 3)( 2)( 1) ( 1)
1.2.3.4 2.3.4.5 ... ( 3)( 2)( 1)

5

n n n n n
H n n n n

   
       

Vêåy ta coá thïí sûã duång PP4 àïí giaãi cho caác baâi toaán
coá daång nhû baâi toaán 3.

d) Àõnh hûúáng giaãi baâi toaán 3 vaâ 4 bùçng PP3
Caách giaãi baâi toaán 3 bùçng PP4 phaãi thöng qua caác

töíng khaác, àöi khi phaãi tñnh toaán kïët quaã cuãa caác töíng
àoá röìi múái àûúåc sûã duång, cho nïn cêìn phaãi coá möåt
phûúng phaáp khaác tñnh trûåc tiïëp, nïn cêu hoãi àùåt ra laâ
coá thïí sûã duång phûúng phaáp khûã liïn tiïëp cho caác söë
haång coá daång tñch caác thûâa söë liïn tiïëp khöng? Àïí laâm
àûúåc àiïìu naây, ta khai thaác kïët quaã tûâ PP4, nïëu söë
haång laâ tñch cuãa 2 söë liïn tiïëp thò kïët quaã laâ tñch cuãa 3
söë liïn tiïëp vaâ chia cho 3, nïn ta cêìn tòm caách phên
tñch thaânh hiïåu àïí coá thïí khûã liïn tiïëp, chùèng haån nhû:

     
1 1 1

( 1) 1 ( 1) ( 2) 1 ( 1) ( 2) 1
3 3 3

n n n n n n n n n n n n           

 
1 1 1

( 1) 1 ( 1) ( 2) 1 ( 1) ( 2) 1
3 3 3

n n n n n n n n n n n n           

Tûác laâ ta nhên cho möåt hiïåu maâ hiïåu àoá laâ söë liïìn
sau lúán nhêët vaâ söë liïìn trûúác nhoã nhêët cuãa caác thûâa söë
trong tñch, khi trûâ cho nhau àûúåc bao nhiïu thò chia
cho söë àoá. Tûâ àoá ta coá caách phên tñch TT cho söë haång
töíng quaát cuãa töíng G vaâ H:

 
1 1

( 2)( 1) ( 2) 1 ( 1) ( 3) 2 ( 1)
4 4

n n n n n n n n n n n         

 ( 2)( 1) ( 2) 1 ( 1) ( 3) 2 ( 1)n n n n n n n n n n n         

 
1 1

( 3)( 2)( 1) ( 3)( 2) 1 ( 1) ( 3)( 2) 1 ( 1)
5 5

n n n n n n n n n n n n n n            

 
1 1

( 3)( 2)( 1) ( 3)( 2) 1 ( 1) ( 3)( 2) 1 ( 1)
5 5

n n n n n n n n n n n n n n            

Do baâi toaán 4 àûúåc khai thaác tûâ baâi toaán 3, nïn ta
nghô ngay àïën viïåc sûã duång TT PP3 cho baâi toaán 4.
Möåt caách töíng quaát, ta coá caách phên tñch nhû sau:

1 1 1
;

( 1) 1n n n n
 

 
 

1 1 1 1
;

( )n n k k n n k

 
  

  

1 1 1 1

( 1)( 2) 2 ( 1) ( 1)( 2)n n n n n n n

 
  

     

Bûúác 4: Àõnh hûúáng cho SV tûå giaãi caác baâi toaán
àaä àûúåc ÀBH: 1.1, 2.1; 3.1 vaâ xêy dûång hïå thöëng
baâi têåp múái

ÚÃ bûúác naây, GV chó àõnh hûúáng phûúng phaáp giaãi
cho möåt söë baâi toaán àùåc biïåt úã trïn vaâ SV coá thïí tûå giaãi
caác baâi toaán àoá bùçng caách TT theo caác phûúng phaáp
àaä àûúåc hûúáng dêîn. Chùèng haån, baâi toaán 1.1 laâ caác
baâi toaán àùåc biïåt tûâ baâi toaán 1, nïn SV coá thïí sûã duång
PP1 vaâ PP2 àïí giaãi chuáng. Möåt söë baâi toaán coân laåi GV
coá thïí cho SV tûå tòm ra kïët quaã thöng qua caác phûúng
phaáp giaãi àaä biïët.

Caác bûúác 1, 2 vaâ 3 laâ caác bûúác GV tiïën haânh àïí
hûúáng dêîn SV caách thûác xêy dûång vaâ àõnh hûúáng giaãi
quyïët hïå thöëng baâi toaán möåt caách saáng taåo thöng qua
caác thao taác tû duy KQH, ÀBH, TT.

Cuäng thöng qua ba bûúác naây, GV coá thïí hûúáng
dêîn SV thûåc haânh sûã duång caác thao taác tû duy trïn àïí
xêy dûång hïå thöëng baâi têåp toaán vïì möåt nöåi dung, kiïën
thûác naâo àoá trong chûúng trònh mön Toaán úã phöí thöng
theo caác bûúác: - Bûúác 1: Yïu cêìu SV lûåa choån caác baâi
toaán àún giaãn, quen thuöåc laâm baâi toaán xuêët phaát;
- Bûúác 2: Khai thaác baâi toaán xuêët phaát theo nhiïìu khña
caånh, nhiïìu hûúáng khaác nhau àïí xuêët hiïån caác baâi
toaán KQH, ÀBH, TT; - Bûúác 3: Tòm nhiïìu lúâi giaãi tûâ baâi
toaán àûúåc khai thaác àïí àõnh hûúáng giaãi quyïët caác baâi
toaán àùåc biïåt, TT hoùåc baâi toaán töíng quaát. GV nïn töí
chûác chia nhoám SV vaâ cho hoå thûåc hiïån nhiïåm vuå naây
ngoaâi lúáp hoåc, vò thao taác tû duy naây àoâi hoãi ngûúâi hoåc
cêìn coá thúâi gian vaâ nghiïn cûáu nhiïìu taâi liïåu thò múái coá
thïí xêy dûång àûúåc hïå thöëng baâi têåp.

4. Kïët luêån
Trong quaá trònh daåy hoåc, nïëu GV coá thïí giuáp SV

vêån duång caác thao taác KQH, ÀBH, TT theo caác bûúác
àaä trònh baây úã trïn möåt caách linh hoaåt thò khöng nhûäng
böìi dûúäng àûúåc nùng lûåc saáng taåo cho SV maâ coân
phaát triïín nùng lûåc giaãi toaán cho hoå. Viïåc töí chûác daåy
hoåc chuã àïì daäy söë viïët theo quy luêåt nhû laâ möåt minh
hoåa cho caác bûúác daåy hoåc naây, seä goáp phêìn böìi dûúäng
nùng lûåc saáng taåo cho SV. Tûâ àoá, GV coá thïí tiïëp tuåc
thûåc hiïån, vêån duång trong daåy hoåc caác chuã àïì khaác. 

“Nghiïn cûáu naây àûúåc höî trúå búãi àïì taâi maä söë
CS2015.01.32”
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nhau vaâ quaá trònh naây coá thïí bùæt àêìu vaâ kïët thuác úã
bêët cûá giai àoaån naâo. Tuy nhiïn, khi àùåt 2 quaá trònh
naây trong möëi tûúng quan vúái nhau (khöng quan
têm àïën trònh tûå), seä thêëy coá sûå tûúng ûáng nöíi bêåt
giûäa quaá trònh ST vaâ quaá trònh thiïët kïë TC-KT trong
chûúng trònh.

Baãng 2. Sûå tûúng ûáng giûäa quaá trònh saáng taåo
vaâ quaá trònh thiïët kïë TC-KT

2.4. TC-KT thûúâng “ài cuâng” ST, búãi  chuáng
àïìu bao haâm caác kô nùng tû duy, trong àoá coá kô nùng
giaãi quyïët vêën àïì.Giaãi quyïët vêën àïì laâ kô nùng tû duy
tûâ lêu àaä àûúåc khuyïën khñch trong lônh vûåc thiïët kïë kô
thuêåt nhùçm giaãi quyïët caác vêën àïì thûåc tiïîn. Àêy cuäng
laâ möåt trong nhûäng kô nùng tû duy ST àaä àûúåc xaác
àõnh trong caác chûúng trònh giaáo duåc úã nhaâ trûúâng
hiïån nay.

Möåt àùåc trûng cuãa ST trong thiïët kïë TC-KT laâ
“chúi xung quanh nhûäng yá tûúãng” - àêy cuäng laâ
hoaåt àöång giaãi quyïët vêën àïì, mùåc duâ vúái traång thaái
ñt cùng thùèng vaâ khöng quaá chùåt cheä vïì cêëu truác.
Caác “vêën àïì thiïët kïë” coá xu hûúáng “tinh tïë”, nghôa
laâ chuáng khöng àûúåc àõnh nghôa roä raâng nhû caác
vêën àïì toaán hoåc vaâ coá liïn quan àïën nhiïìu yïëu töë
(nhû nguyïn vêåt liïåu, chêët liïåu, kô thuêåt, cöng nghïå
vaâ phong caách söëng cuãa con ngûúâi). Àiïìu naây àöi
khi laâm chuáng coá veã khöng giöëng nhû nhûäng vêën
àïì úã caác lônh vûåc khaác; chùèng haån: “Thiïët kïë vaâ
laâm möåt moán ùn cho gia àònh” nghe giöëng möåt cú
höåi àïí vui chúi vaâ thûã nghiïåm sûå kïët húåp múái cuãa
caác loaåi thûåc phêím hún laâ möåt nhiïåm vuå phaãi giaãi
quyïët. Tuy nhiïn, vúái möåt cöng nghïå thûåc phêím,
“viïåc thiïët kïë vaâ laâm möåt chiïëc baánh ngoåt sao cho

caác thaânh phêìn coá sûå kïët dñnh vúái nhau, phêìn
baánh mò khöng quaá khö, phêìn kem khöng quaá
ûúát, àöå ngoåt vûâa phaãi, hûúng võ thúm ngon tûå
nhiïn” àùåt ra möåt loaåt caác vêën àïì thaách thûác - àoá
khöng àún thuêìn chó laâ cöng viïåc nêëu nûúáng maâ
laâ möåt quaá trònh tòm kiïëm caác giaãi phaáp cho nhiïìu
vêën àïì xuyïn suöët tûâ luác lïn yá tûúãng thiïët kïë cho
àïën khi thûåc hiïån.

3. Giaáo duåc vò sûå ST coá thïí àûúåc thûåc hiïån trong
têët caã caác mön hoåc, caác lônh vûåc vaâ cöng viïåc úã nhaâ
trûúâng. Möîi mön hoåc coá nhiïìu hay ñt cú höåi àïí giaáo
duåc tñnh ST cuãa ngûúâi hoåc, phuå thuöåc vaâo àùåc àiïím
tûâng mön vaâ phûúng phaáp daåy hoåc àûúåc sûã duång
trong mön hoåc àoá. Trong chûúng trònh tiïíu hoåc hiïån
haânh, TC-KT àûúåc nhòn nhêån laâ mön hoåc coá vai troâ
quan troång trong viïåc giaáo duåc phaát triïín tñnh ST
cuãa ngûúâi hoåc. Tuy nhiïn, àïí àaåt àûúåc àiïìu naây, yïu
cêìu GV cêìn hiïíu roä nhûäng àùåc trûng cuãa mön hoåc
àïí vêån duång caác phûúng phaáp daåy hoåc phuâ húåp vaâ
hiïåu quaã. 
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  Sûå tûúng ûáng giûäa quaá trònh saáng taåo vaâ quaá trònh thiïët kïë TC-KT 

Quaá trònh ST Quaá trònh thiïët kïë 

1. Chuêín bõ (Preparation): Àiïìu tra caác vêën 

àïì vaâ thu thêåp caác thöng tin, dûä liïåu (vñ duå: 

cöë gùæng thûã nhiïìu maáy huát buåi àïí kiïím tra, 
ào lûúâng sûå hoãng hoác khi tuái chûáa buåi àêìy 

lïn) 

4. Kiïën thûác vaâ hiïíu biïët vïì caác 

cöng cuå, nguyïn vêåt liïåu vaâ chêët 

liïåu, thaânh phêìn, linh kiïån. 
3. Àaánh giaá, thêím àõnh caác quaá 

trònh vaâ saãn phêím 

2. ÊËp uã yá tûúãng (Incubation): Thûúâng laâ möåt 

giai àoaån vö thûác (vñ duå: ài xa vaâ suy nghô vïì 

möåt thûá bêët kò, coá thïí ài xem löëc xoaáy hay 
thaác nûúác chaãy) 

 

3. Bûâng saáng (Illumination/revelation): Sûå 
nhêån thûác sêu sùæc vêën àïì, laâ thúâi àiïím cuãa 

sûå ST (nhêån ra nïëu chuáng ta coá thïí laâm hai 

luöìng löëc xoaáy nhoã, möåt úã trong möåt úã ngoaâi, 
noá seä huát khöng khñ thêåt maånh vaâo maáy huát 

buåi) 

1. Tòm kiïëm, múã röång vaâ phaát 

triïín caác yá tûúãng; lêåp kïë hoaåch, 
chia seã vaâ truyïìn thöng caác yá 

tûúãng 

4. Kiïím tra, taái àõnh hònh caác thûã nghiïåm 
(Verification/reframing): Göìm caác thûã nghiïåm 
kiïím chûáng, thûúâng laâ thöng qua trao àöíi vïì 

kïët quaã vúái caác àöìng nghiïåp hoùåc chuyïn gia 
trong lônh vûåc àoá (laâm haâng trùm mö hònh vaâ 

saãn phêím mêîu, mang chuáng túái caác nhaâ saãn 

xuêët hay höåi chúå thûúng maåi) 

2. Laâm viïåc vúái caác cöng cuå, 

nguyïn vêåt liïåu, chêët liïåu vaâ caác 
thaânh phêìn àïí laâm ra caác saãn 

phêím chêët lûúång (thûã nghiïåm vaâ 
hiïån thûåc hoáa caác yá tûúãng) 

3. Àaánh giaá, thêím àõnh caác quaá 

trònh vaâ saãn phêím 
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Böìi dûúäng nùng lûåc saáng taåo...
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