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Abstract: The article refers to teaching of solving the problem of finding a parameter such that the line containing this parameter meets the graph

of rational function at two distinct points with support of Maple. Also, the article gives a process with steps of teaching with support of Maple with
clear  illustrations  for  application.
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1. Àùåt vêën àïì
Daåy hoåc khaám phaá (DHKP) laâ phûúng phaáp daåy

hoåc nhùçm tñch cûåc hoáa hoaåt àöång nhêån thûác cuãa ngûúâi
hoåc. Vúái sûå trúå giuáp cuãa Maple, DHKP baâi toaán tòm
tham söë àïí àöì thõ chûáa tham söë cùæt àöì thõ haâm phên
thûác hûäu tó taåi hai àiïím phên biïåt trúã nïn dïî daâng vaâ
thuá võ hún. Baâi viïët àïì cêåp khaái niïåm vïì DHKP, sú lûúåc
vïì phêìn mïìm Maple, quy trònh DHKP vúái sûå trúå giuáp
cuãa Maple trong daåy hoåc giaãi baâi toaán tòm tham söë àïí
àûúâng thùèng coá phûúng trònh chûáa tham söë cùæt àöì thõ
haâm phên thûác hûäu tó taåi hai àiïím phên biïåt úã trûúâng
phöí thöng.

 2. Nöåi dung
2.1. Daåy hoåc khaám phaá. Theo Jackc Richards -

John Platt - Heidi Platt  [1]: DHKP (Discovery Learning)
laâ phûúng phaáp daåy hoåc dûåa trïn nhûäng nguyïn
tùæc sau:

- Ngûúâi hoåc phaát triïín quaá trònh tû duy liïn quan
àïën viïåc khaám phaá vaâ tòm hiïíu thöng qua quan saát,
phên loaåi, àaánh giaá, tiïn àoaán, mö taã vaâ suy luêån.

- Giaáo viïn (GV) sûã duång möåt phûúng phaáp daåy
hoåc àùåc trûng, höî trúå quaá trònh khaám phaá vaâ tòm hiïíu.

- Giaáo trònh daåy hoåc khöng phaãi laâ nguöìn thöng
tin duy nhêët cho ngûúâi hoåc.

- Kïët luêån àûúåc àûa ra vúái muåc àñch thaão luêån maâ
khöng phaãi laâ kïët luêån cuöëi cuâng.

- Ngûúâi hoåc cêìn lêåp kïë hoaåch, tiïën haânh vaâ
àaánh giaá quaá trònh hoåc têåp cuãa baãn thên vúái sûå höî
trúå cuãa GV.

Trong DHKP, theo Bruner [2]: quaá trònh hoåc têåp
khaám phaá xaãy ra khi caá nhên phaãi sûã duång quaá trònh
tû duy àïí phaát hiïån yá nghôa cuãa möåt vêën àïì naâo àoá.
Àïí laâm àûúåc àiïìu naây, ngûúâi hoåc cêìn kïët húåp giûäa

quan saát vaâ ruát ra kïët luêån, thûåc hiïån so saánh, laâm roä yá
nghôa söë liïåu nhùçm taåo ra möåt sûå hiïíu biïët múái maâ hoå
chûa tûâng biïët trûúác àoá. GV cêìn khuyïën khñch hoåc
sinh (HS) tûå khaám phaá caác nguyïn lñ, giuáp caác em
hoâa nhêåp vaâo quaá trònh daåy hoåc. Nhiïåm vuå cuãa GV laâ
chuyïín taãi caác thöng tin cêìn hoåc theo möåt phûúng
phaáp phuâ húåp vúái trònh àöå hiïån taåi cuãa HS. Giaáo trònh
àûúåc xêy dûång theo hònh xoaáy öëc, giuáp HS tiïëp tuåc
xêy dûång kiïën thûác múái dûåa trïn kiïën thûác àaä hoåc. Bïn
caånh àoá, Bruner cuäng khùèng àõnh rùçng: trong DHKP,
khöng phaãi HS tûå khaám phaá têët caã caác kiïën thûác, maâ
caác em tòm möëi liïn hïå giûäa caác yá tûúãng vaâ khaái niïåm
thöng qua kiïën thûác àaä hoåc.

J. Bruner àaä chó ra 4 muåc tiïu cho viïåc sûã duång
phûúng phaáp naây laâ: + Thuác àêíy tû duy; + Phaát triïín
àöång lûåc bïn trong hún laâ taác àöång bïn ngoaâi; + Hoåc
caách khaám phaá; + Phaát triïín trñ nhúá.

Theo Lï Voä Bònh [2; tr 30]: “Phûúng phaáp DHKP
thûúâng àûúåc thûåc hiïån thöng qua hïå thöëng hoaåt àöång,
trong àoá GV kheáo leáo àùåt HS vaâo võ trñ cuãa ngûúâi phaát
hiïån, khaám phaá laåi nhûäng tri thûác trong kho taâng kiïën
thûác cuãa nhên loaåi thöng qua caác cêu hoãi hoùåc yïu
cêìu haânh àöång, maâ khi HS giaãi àaáp, thûåc hiïån àûúåc seä
dêìn xuêët hiïån con àûúâng dêîn àïën tri thûác. Muåc àñch
cuãa DHKP khöng chó giuáp HS lônh höåi tri thûác cuãa
mön hoåc, maâ quan troång hún laâ trang bõ cho hoå nhûäng
thuã phaáp suy nghô, caách thûác phaát hiïån vaâ giaãi quyïët
vêën àïì möåt caách àöåc lêåp saáng taåo”.

2.2. Giúái thiïåu sú lûúåc vïì phêìn mïìm Maple.
Maple àûúåc Trûúâng Àaåi hoåc Töíng húåp Waterloo cuãa
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Canada xêy dûång vaâ àûa ra lêìn àêìu tiïn vaâo nùm
1980. Sau nhiïìu lêìn caãi tiïën, cho àïën nùm 2015, Maple
àaä coá phiïn baãn Maple 18.

Maple laâ phêìn mïìm toaán hoåc, àaáp ûáng cho moåi
tñnh toaán söë vaâ àùåc biïåt laâ tñnh toaán trïn caác kñ hiïåu
toaán hoåc. Viïåc sûã duång Maple khaá àún giaãn, tûúng taác
giûäa ngûúâi vaâ maáy thuêån tiïån. Ngoaâi ra, Maple coân coá
thïí sûã duång nhû möåt ngön ngûä lêåp trònh. Ûu àiïím cuãa
Maple laâ coá nhiïìu haâm khaác nhau úã caác lônh vûåc (trïn
2500 haâm) nïn viïåc lêåp trònh trïn Maple àún giaãn
hún so vúái caác ngön ngûä lêåp trònh khaác nhû: Pascal,
Visual Basic,...

2.3. Quy trònh DHKP trong daåy hoåc giaãi caác
baâi  toaán  vïì  tòm  tham  söë  àïí  àûúâng  thùèng  coá
phûúng trònh chûáa tham söë cùæt àöì thõ haâm phên
thûác hûäu tó taåi hai àiïím phên biïåt vúái sûå trúå giuáp
cuãa Maple

Bûúác 1. Giaãi toaán bùçng Maple. GV lêåp trònh giaãi
toaán bùçng Maple. Tûâ lúâi giaãi, HS chuá yá àïën kïët quaã vaâ
ruát ra lúâi giaãi.

Bûúác 2. Giaãi toaán bùçng phûúng phaáp toaán hoåc.
HS sûã duång caác phûúng phaáp toaán hoåc thöng thûúâng
àïí giaãi toaán.

Bûúác 3. Kiïím tra, so saánh giûäa caác kïët quaã giaãi
toaán bùçng phêìn mïìm Maple vúái kïët quaã giaãi toaán thöng
qua phûúng phaáp toaán hoåc, sau àoá ruát ra kïët luêån. HS
tûå so saánh giûäa kïët quaã giaãi toaán bùçng phêìn mïìm
Maple vaâ kïët quaã giaãi toaán bùçng phûúng phaáp toaán
hoåc thöng thûúâng. Nïëu caã hai lúâi giaãi àïìu àuáng thò
chûúng trònh Maple àaä lêåp coá thïí aáp duång cho caác baâi
toaán cuâng daång.

Nhû vêåy, vúái sûå trúå giuáp cuãa Maple, HS coá thïí
khaám phaá quaá trònh giaãi baâi toaán tòm tham söë àïí àûúâng
thùèng coá phûúng trònh chûáa tham söë cùæt àöì thõ haâm
phên thûác hûäu tó taåi hai àiïím phên biïåt.

2.4. Vñ duå minh hoåa
Vñ duå 1: Tòm m àïí àûúâng thùèng d = mx + 2 - 2m

cùæt àöì thõ cuãa haâm söë (C)
 2 2 4

2

x x

x

 


 :  taåi hai àiïím phên

biïåt (àïì thi àaåi hoåc - cao àùèng - Khöëi D nùm 2003).
 Bûúác 1. Giaãi toaán bùçng Maple (lêåp chûúng trònh):
> #———————PHAN NHAP————#
restart;
y1:=(x^2-2*x+4)/(x-2): # Nhap vao

phuong trinh cua (C)
y2:=m*x+2-2*m: # Nhap vao phuong

trinh cua (d)
#———————NHAP XONG ENTER DE CHAY CHUONG

TRINH——#
print(“);
print(‘——————DE BAI—————‘);

print(‘Bien luan theo m so giao diem
cua (C) va (d) co phuong trinh‘);

‘y’=y1;’y’=y2;
print(“);
print(‘——————BAI GIAI—————‘);
print(‘Phuong trinh hoanh do giao diem

cua (C) va (d): ‘);y1:=simplify(y1):y1=y2;
print(‘Thu gon phuong trinh nay ta

duoc:‘);
f:=numer(y1)-y2*denom(y1):f:=collect

(primpart(simplify(f),x),x,factor):f=0;
print(‘1. Truong hop he so a cua phuong

trinh hoanh do giao diem bang 0 :‘);hs_
a:=coeff(f,x^2):

if (coeff(hs_a,m)<>0 or
coeff(hs_a,m^2)<>0) then m =
solve(hs_a=0,m);

print(‘Phuong trinh hoanh do giao diem
tro thanh :‘); subs(m=solve(hs_a=0,m),f)=0;

if(subs(m=solve(hs_a=0,m),f)=0) then
print(‘Phuong trinh vo so nghiem‘); else
print(‘Phuong trinh co 1 nghiem hoac vo
nghiem‘);fi;else print(‘Truong hop nay
khong xay ra‘);fi;

print(‘2.Truong hop he so a cua phuong
trinh hoanh do giao diem khac 0:‘);

if (coeff(hs_a,m)<>0 or
coeff(hs_a,m^2)<>0) then

m<>solve(hs_a=0,m);print(‘Phuong trinh
hoanh do giao diem la mot phuong trinh bac
hai, ta co:‘);

else print(‘Phuong trinh hoanh do giao
diem la mot phuong trinh bac hai, ta
co:‘);fi;

Delta:=factor(discrim(f,x));
print(‘a) (d) va (C) tiep xuc nhau khi:‘);

Delta=0 ; solve(Delta=0,{m});
print(‘b) (d) va (C) cat nhau tai 2

diem phan biet khi:‘); Delta>0;
solve(Delta>0, {m});

print(‘c), (d) va (C) khong co diem
chung khi:‘); Delta<0; solve(Delta<0,{m});

----------DE BAI---------- 
Bien luan theo m so giao diem cua (C) va (d) co phuong trinh 

2 2 4

2

2 2

x x
y

x

y mx m

 




  

 

----------BAI  GIAI---------- 
Phuong trinh hoanh do giao diem cua (C) va (d): 

2 2 4
2 2

2

x x
mx m

x

 
  


 

Thu gon phuong trinh nay ta duoc: 
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Vêåy, giaá trõ cêìn tòm laâ m>1.
Bûúác 2. Giaãi toaán bùçng phûúng phaáp toaán hoåc.

Àûúâng thùèng d cùæt àöì thõ haâm söë (C) taåi hai àiïím
phên biïåt <=> phûúng trònh 

 4
2 2

2
x mx m

x
   


 coá

hai nghiïåm phên biïåt khaác 2   2( 1)( 2) 4m x   
coá hai nghiïåm phên biïåt khaác 2  1 0 1.m m    

Vêåy, giaá trõ cêìn tòm laâ m>1.
Bûúác 3. So saánh caác kïët quaã giaãi bùçng Maple vaâ

kïët quaã giaãi bùçng phûúng phaáp toaán hoåc.
Hai kïët quaã naây giöëng nhau.

Vñ duå 2: Cho haâm söë (C): 
 x
y .

x


1

Tòm m àïí àûúâng thùèng d: y = -x + m  cùæt àöì thõ (C)
taåi hai àiïím phên biïåt.

Bûúác 1. Giaãi toaán bùçng Maple (aáp duång chûúng
trònh àaä lêåp úã vñ duå 1). Thay caác giaá trõ y1 vaâ y2 cuãa vñ
duå 2 tûúng ûáng vúái caác giaá trõ y1 vaâ y2 úã vñ duå 1:

y1:=x/x-1):# nhap vao phuong trinh cua (C)

y2:=-x+m : # nhap vao phuong trinh cua (d)

coân caác cêu lïånh khaác àïí nguyïn, ta thu àûúåc kïët
quaã sau khi chaåy chûúng trònh laâ:

Vúái möåt baâi toaán tòm tham söë àïí àûúâng thùèng
coá phûúng trònh chûáa tham söë cùæt àöì thõ haâm phên
thûác hûäu tó taåi hai àiïím phên biïåt ngoaâi caách giaãi
bùçng phûúng phaáp toaán hoåc thöng thûúâng, HS
coá thïí khaám phaá caách giaãi khaác vúái sûå trúå giuáp
cuãa Maple. Tûâ möåt baâi toaán cuå thïí, HS nhêåp dûä
liïåu vaâo phêìn mïìm Maple seä thu àûúåc chûúng
trònh giaãi.

 3. Kïët luêån
Tûâ caách giaãi caác baâi toaán trïn cho thêëy, giaãi toaán

trïn phêìn mïìm Maple coá ûu àiïím laâ chó cêìn lêåp möåt
chûúng trònh cho caác baâi toaán cuâng daång, khi giaãi
caác baâi cuâng daång khaác thò chó cêìn thay haâm söë laâ coá
ngay kïët quaã. Viïåc giaãi toaán bùçng Maple coá lúåi ñch
lúán laâ töën ñt thúâi gian. Bïn caånh àoá, DHKP giuáp HS
reân luyïån kô nùng cöng nghïå thöng tin, phaát triïín tû
duy phûúng phaáp vaâ tû duy saáng taåo.  
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(-m + 1) x2 + (4m - 4)x - 4m + 8 = 0 
1. Truong hop he so a cua phuong trinh hoanh do dao diem bang 0: 

m = 1 
Phuong trinh hoanh do giao diem tro thanh: 

4 = 0 
Phuong trinh co 1 nghiem hoac vo nghiem 

2. Truong hop he so a cua phuong trinh hoanh do giao diem khac 0: 
m  1 

Phuong trinh hoanh do giao diem la mot phuong trinh bac hai, ta co: 
: = 16 + 16m 

a) (d) va (C) tiep xuc nhau khi: 
-16 + 16m = 0 

m = 1 
b) d) va (C) cat nhau tai 2 diem phan biet khi: 

0 < -16 + 16m 
1 < m 

c) (d) va (C) khong co diem chung khi: 
16m < 16 

----------DE BAI---------- 
Bien luan theo m so giao diem cua (C) va (d) co phuong trinh 

1

x
y

x

y x m




  

 

----------DE BAI---------- 
Bien luan theo m so giao diem cua (C) va (d) co phuong trinh 

1

x
y

x

y x m




  

 

----------BAI GIAI---------- 
Phuong trinh hoanh do giao diem cua (C) va (d): 

1

x
y x m

x
   


 

Thu gon phuong trinh nay ta duoc: 
-mx + x2 + m = 0 

 

1. Truong hop he so a cua phuong trinh hoanh do giao diem bang 0: 

Truong hop nay kong xay ra 

2. Truong hop he so a cua phuong trinh hoanh do giao diem khac 0: 

Phuong trinh hoanh do giao diem la mot phuong trinh bac hai, ta co: 

: = m (m - 4) 

a(d) va (C) tiep xuc nhau khi: 

m (m - 4) = 0 

{m = 0}, {m - 4} 

{m < 0}, {4 < m} 

c) (d) va (C) khong co diem chung khi: 

m(m - 4) < 0 

{0 < m, m < 4} 

 




