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“Trûåc giaác” (TG) laâ khaái niïåm gêy nhiïìu tranh luêån
cuãa caác nhaâ nghiïn cûáu trïn thïë giúái bùæt àêìu tûâ nhûäng
nùm 1930 cuãa thïë kó XX, cho àïën nay TG vêîn tiïëp tuåc
àûúåc nghiïn cûáu, phaát triïín vaâ vêån duång. TG àaä àûúåc
nghiïn cûáu trïn nhiïìu lônh vûåc khaác nhau nhû: triïët
hoåc, têm lñ hoåc, tön giaáo, àaåo àûác hoåc, mô hoåc, khoa
hoåc, toaán hoåc vaâ giaáo duåc hoåc. Coá quan niïåm cho rùçng
TG nhû laâ giaác quan thûá saáu, möåt sûác maånh huyïìn bñ,
mang tñnh thiïn phuá hay nhúâ may mùæn, ngêîu hûáng,
xuêët thêìn. Caác nhaâ khoa hoåc khi nghiïn cûáu hiïån tûúång
TG àaä cho rùçng TG laâ möåt khaã nùng thûåc tïë, coá thïí
àûúåc xaác àõnh trong phoâng thñ nghiïåm hoùåc quan saát
qua queát naäo. TG khöng chó àoáng vai troâ quyïët àõnh
trong quaá trònh thûåc hiïån nhûäng khaám phaá, saáng taåo
khoa hoåc, maâ coân giuáp caác nhaâ nghiïn cûáu mang TG
vaâo hoaåt àöång daåy vaâ hoåc. Möåt söë nhaâ giaáo duåc nhû:
J.Bruner, E.Fischbein, R.L.Wilder, R.M.Hogarth,...
sûã duång TG nhû laâ möåt yïëu töë quan troång, cêìn thiïët
trong daåy hoåc Toaán. Baâi viïët àïì cêåp möåt söë quan niïåm
cuãa caác nhaâ nghiïn cûáu trïn thïë giúái vaâ Viïåt Nam vïì
TG, vai troâ cuãa TG trong nghiïn cûáu vaâ daåy hoåc Toaán.

1. Möåt söë quan niïåm vïì TG
Tûâ “TG” coá nguöìn göëc tûâ tiïëng Latin “intueri”, coá

nghôa laâ “nhòn vaâo bïn trong” hay “dûå tñnh, liïåu trûúác”.
Thöng thûúâng, möåt àõnh nghôa khoa hoåc (theo logic
hoåc) cêìn àaáp ûáng hai yïu cêìu: 1) Quy sûå vêåt hoùåc khaái
niïåm àûúåc àõnh nghôa vaâo möåt phaåm truâ nhêët àõnh àïí
phên biïåt noá vúái nhûäng sûå vêåt, khaái niïåm thuöåc phaåm truâ
khaác; 2) Nïu nhûäng àùåc trûng (hònh thûác, cêëu taåo, chûác
nùng, nguöìn göëc,...) cuãa sûå vêåt, khaái niïåm nhùçm phên
biïåt vúái nhûäng sûå vêåt, khaái niïåm khaác cuâng phaåm truâ. Vò
vêåy, àïí hiïíu roä khaái niïåm TG, cêìn quy noá vaâo möåt phaåm
truâ nhêët àõnh. Nhiïìu taác giaã trïn thïë giúái vaâ úã viïåt Nam àaä
àûa ra caác quan niïåm khaác nhau vïì TG:

- Bergson quy TG vaâo phaåm truâ phûúng tiïån, cho
rùçng: “TG nhû laâ möåt phûúng tiïån àùåc thuâ cuãa viïåc

nùæm bùæt sûå thêåt” [1; tr 326]. Hadamard nhêån àõnh TG
nhû laâ: “nguöìn göëc cuãa sûå àöíi múái chên chñnh, saáng
taåo” [1; tr 326]. Coân Descartes vaâ Spinoza xem TG laâ
hònh thûác cao nhêët cuãa kiïën thûác: “Trong thïë giúái cuãa
sûå xuêët hiïån gêy hiïíu lêìm vaâ giaãi thñch vö ñch, TG vêîn
laâ nguöìn àaáng tin cêåy cuöëi cuâng cuãa chên lñ tuyïåt àöëi
chùæc chùæn” [2; tr 3] .

- Theo Kant: “TG laâ nùng lûåc thöng qua àoá, caác
àöëi tûúång àûúåc nùæm bùæt möåt caách trûåc tiïëp, phên biïåt
vúái nùng lûåc hiïíu biïët maâ chuáng ta àaåt àûúåc kiïën thûác
khaái niïåm” [2; tr 3]. Cuâng quan niïåm naây, theo Myers,
TG laâ nùng lûåc trûåc tiïëp coá kiïën thûác ngay khi phên
tñch húåp lñ.

- Hêìu hïët caác taâi liïåu vïì TG cuãa caác taác giaã trïn thïë
giúái àïìu quan niïåm vïì TG theo phaåm truâ nhêån thûác
nhû: Beth vaâ Piaget, Wilder, Berne, Greene, Tall vaâ
Vinner, Arnheim, Fischbein, Browers, Simon, Burke
vaâ Miller, Raidl & Lubart,... Chùèng haån: + Theo Piaget:
“TG àïí chó möåt phaåm truâ nhêët àõnh cuãa nhêån thûác,
trûåc tiïëp nùæm bùæt sûå vêåt, àöëi tûúång maâ khöng coá bêët cûá
nhu cêìu biïån minh hoùåc diïîn giaãi roä raâng” [2; tr 3];
+ Theo Wilder: “TG laâ nhêån thûác ngay tûác khùæc àöëi
tûúång, cuãa möåt söë àöëi tûúång cuå thïí, maâ khöng cêìn höî
trúå tûâ caác giaác quan hay tûâ lñ do àïí giaãi thñch cho sûå
nhêån thûác àoá” [3; tr 605]; + Theo Carl Jung: “TG laâ
nhêån thûác maâ àêìu tiïn xaãy ra trong vö thûác, sau àoá
àûúåc àem vaâo trong giai àoaån coá yá thûác” [4; tr 35];
+ Theo Arnheim: “TG laâ möåt àùåc tñnh cuå thïí cuãa nhêån
thûác, coá nghôa laâ khaã nùng nùæm bùæt trûåc tiïëp sûå hiïåu
quaã cuãa tûúng taác xaãy ra trong tònh huöëng nhêån thûác.
TG laâ möåt phêìn cuãa möîi hoaåt àöång nhêån thûác”
[4; tr 36]; + Bruner trong taác phêím “The Process of
Education” nhêån àõnh rùçng: “TG laâ möåt nhêån thûác êín
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taâng cuãa toaân böå quaá trònh, àïí chó haânh àöång nùæm bùæt
yá nghôa hay têìm quan troång cuãa cêëu truác cuãa möåt vêën
àïì maâ khöng phuå thuöåc vaâo böå maáy phên tñch” [4; tr
36].

- ÚÃ Viïåt Nam, möåt söë ñt taác giaã coá àïì cêåp àïën khaái
niïåm TG trong caác taâi liïåu vïì phaát triïín tû duy toaán
hoåc, nhû: Nguyïîn Vùn Löåc [5], Phaåm Gia Àûác vaâ
Phaåm Àûác Quang [6],... Caác taác giaã naây cuäng quan
niïåm TG theo phaåm truâ nhêån thûác. Theo Tûâ àiïín
tiïëng Viïåt [7], TG coá nghôa laâ: nhêån thûác trûåc tiïëp,
khöng phaãi bùçng suy luêån cuãa lñ trñ. TG àûúåc nghiïn
cûáu trong quaá trònh phaát triïín tû duy toaán hoåc cho hoåc
sinh (HS). Theo Koliagin, nhûäng thaânh phêìn cú baãn
cuãa tû duy toaán hoåc göìm: tû duy cuå thïí, tû duy trûâu
tûúång, tû duy TG, tû duy haâm, tû duy biïån chûáng, tû
duy logic, tû duy sú àöì khöng gian vaâ tû duy saáng taåo;
öng cho rùçng: Tû duy TG laâ phûúng phaáp àùåc biïåt
cuãa nhêån thûác, àùåc trûng búãi viïåc tòm ra chên lñ möåt
caách trûåc tiïëp, liïn quan àïën TG àoá laâ nhûäng hiïån
tûúång nhû viïåc giaãi quyïët vêën àïì möåt caách bêët ngúâ,
chúáp nhoaáng, khöng tuên thuã theo caác yïu cêìu logic,
kïët quaã tòm àûúåc bùçng phûúng phaáp naây rêët nhanh
choáng. Theo Nguyïîn Vùn Löåc: “Khaái niïåm TG laâ möåt
yïëu töë cuãa möåt phûúng thûác tû duy àûúåc goåi laâ tû duy
TG, tû duy dûåa trïn sûå tri giaác toaân böå vêën àïì, coá khaã
nùng thûåc hiïån dûúái daång biïën àöíi, chuyïín hoáa nhanh,
lûúåc boã caác khêu böå phêån” [5; tr 32].

Tuy quan niïåm theo nhûäng phaåm truâ khaác nhau
àûúåc nïu úã trïn, nhûng TG coá hai àùåc trûng sau:
nùæm bùæt kiïën thûác möåt caách nhanh choáng, khöng àoâi
hoãi sûå giaãi thñch roä raâng cuãa tû duy phên tñch. Theo
chuáng töi: TG laâ phaåm truâ cuãa nhêån thûác, trûåc tiïëp
nùæm bùæt sûå vêåt, àöëi tûúång möåt caách nhanh choáng maâ
khöng cêìn coá sûå diïîn giaãi vaâ lñ luêån roä raâng.

2. Vai troâ cuãa TG trong khoa hoåc vaâ daåy hoåc Toaán
Trong lõch sûã, caác nhaâ nghiïn cûáu àaä cöng nhêån

TG àoáng vai troâ then chöët trong quaá trònh hònh thaânh
caác phaát minh khoa hoåc. Chùèng haån, nhaâ nghiïn
cûáu ngûúâi Phaáp Edouard Le Roy tûâng noái: Nhaâ
phaát minh trûúác hïët laâ möåt ngûúâi giaâu TG, möåt nhaâ
thú; nhaâ toaán hoåc Henri Poincare trong quaá trònh
saáng taåo toaán hoåc àaä nhêån xeát: Bùçng khoa hoåc maâ
chuáng ta chûáng minh, bùçng TG maâ chuáng ta khaám
phaá. Albert Einstein tûâng noái: Töi tin vaâo TG vaâ caãm
hûáng. Trñ tûúãng tûúång quan troång hún kiïën thûác.
Àöëi vúái kiïën thûác coân haån chïë, trong khi trñ tûúãng
tûúång bao truâm toaân böå thïë giúái, kñch thñch tiïën böå,
khai sinh ra quaá trònh tiïën hoáa. Noái àuáng ra, àoá laâ möåt
yïëu töë thûåc trong nghiïn cûáu khoa hoåc. Theo Libikhú:
“Trong khoa hoåc cuäng nhû trong cuöåc söëng hùçng

ngaây, nhûäng thao taác trñ lûåc khöng diïîn ra theo caác
nguyïn tùæc logic maâ sûå hònh dung vïì möåt chên lñ
naâo àoá, hoùåc vïì nhûäng nguyïn nhên cuãa möåt hiïån
tûúång bao giúâ cuäng ài trûúác sûå chûáng minh; ngûúâi
ta khöng xuêët phaát tûâ nhûäng tiïìn àïì àïí ài àïën kïët
luêån cuöëi cuâng maâ traái laåi, kïët luêån àoá coá trûúác, caác
tiïìn àïì cuãa noá chó sau naây múái àûúåc tòm ra vúái tñnh
caách laâ nhûäng chûáng minh” [6; tr 15].

Vai troâ cuãa TG trong saáng taåo khoa hoåc laâ rêët lúán,
coân trong daåy hoåc Toaán coá têìm quan troång nhû thïë
naâo, möåt söë nhaâ giaáo duåc hoåc àaä nhêån àõnh nhû sau:
- Theo R.L.Wilder: “TG àoáng möåt vai troâ nïìn taãng vaâ
khöng thïí thiïëu trong nghiïn cûáu toaán hoåc cuäng nhû
trong phûúng phaáp daåy hoåc hiïån àaåi” [3; tr 605]. Öng
cho rùçng: TG coá 3 vai troâ trong quaá trònh phaát triïín
khaái niïåm, nghiïn cûáu vaâ daåy hoåc, vai troâ chñnh cuãa
TG laâ cung cêëp nïìn taãng nhêån thûác, àõnh hûúáng cho
nhûäng nghiïn cûáu múái; trong daåy hoåc Toaán, cöng cuå
toaán hoåc cuãa HS úã trûúâng phöí thöng göìm hai thaânh
phêìn chñnh, laâ: kiïën thûác (knowledge component) vaâ
TG (intuitive component). Àïí taách biïåt giûäa hai thaânh
phêìn kiïën thûác vaâ TG laâ rêët khoá, búãi TG phuå thuöåc vaâo
sûå phaát triïín cuãa kiïën thûác. R.L.Wilder nhêën maånh:
“Phûúng phaáp daåy hoåc hiïån àaåi cêìn nhêån ra àûúåc vai
troâ cuãa TG bùçng caách thay thïë viïåc daåy hoåc “laâm thïë
naây, laâm thïë kia” búãi “àiïìu gò nïn laâm tiïëp theo”. Àoá laâ
caách tiïëp cêån giuáp TG phaát triïín, nhû vêåy sûå hiïíu biïët
vaâ phï phaán kiïën thûác coá thïí thêëm nhuêìn àuáng àùæn
trong HS” [3; tr 610]; - E.Fischbein nhêën maånh ba
thaânh phêìn cuãa kiïën thûác toaán hoåc: hònh thûác, thuêåt
toaán  vaâ  TG  (formal  knowledge,  algorithmic
knowledge, intuitive knowledge) vaâ möëi quan hïå cuãa
chuáng àoáng möåt vai troâ quan troång trong quaá trònh hoåc
Toaán cuãa HS. Nùm 1987, öng xêy dûång TG nhû laâ
möåt lônh vûåc nghiïn cûáu trong giaáo duåc toaán hoåc vaâ
hoaân  thiïån  cuöën  saách  “Intuition in Science and
Mathematics - An Educational Approach” (TG trong
Khoa hoåc vaâ Toaán hoåc - Möåt hûúáng tiïëp cêån giaáo
duåc) nhùçm àûa ra quan àiïím vïì TG, xaác àõnh vaâ töí
chûác kiïën thûác trïn caác àöëi tûúång toaán hoåc trong daåy
hoåc Toaán; - Theo John Howarth: “Giaãi phaáp TG cuãa
vêën àïì laâ quan troång. Chuã yïëu àoá laâ viïåc tòm kiïëm cêu
traã lúâi cho möåt vêën àïì trûúác khi baån giaãi quyïët noá.
Ngûúâi hoåc cêìn àûúåc “caám döî” àïí tin rùçng TG laâ caái gò
àoá maâ baån coá thïí coá. Chuáng töi chùæc chùæn rùçng têët caã
àïìu coá nhûäng taâi nùng khaác nhau, nhûng quaá trònh
khúi gúåi taâi nùng àoá cêìn àûúåc khuyïën khñch. Àoá laâ möåt
trong nhûäng àiïìu maâ daåy hoåc cêìn laâm. Giaáo viïn (GV)
coá thïí khuyïën khñch taâi nùng bùçng caách vñ duå hay mö
taã caách tiïëp cêån riïng àïí giaãi quyïët vêën àïì” [7; tr 30];
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- Theo Burton: “Nghiïn cûáu cuãa nhaâ toaán hoåc àaä cung
cêëp cho chuáng ta nhûäng chó dêîn roä raâng àïí àõnh hûúáng
túái möåt phûúng phaáp sû phaåm toaán hoåc möåt caách thuá
võ vaâ böí ñch cho ngûúâi hoåc cuäng nhû hoaåt àöång thûåc
tiïîn cuãa hoåc. Nhûäng chó dêîn naây trûúác hïët hûúáng túái
giaá trõ vaâ böìi dûúäng TG, cöng nhêån têìm quan troång
cuãa viïåc kïët nöëi, liïn kïët trong xêy dûång yá nghôa toaán
hoåc”  [8; tr 31].

Theo chuáng töi, vai troâ cuãa TG trong daåy hoåc
Toaán laâ cung cêëp cho ngûúâi hoåc nhûäng dûå àoaán
mang tñnh giaáo duåc, tuy nhiïn dûå àoaán thò coá thïí
àuáng hoùåc sai; trong hai trûúâng húåp àïìu coá khaã nùng
kñch thñch tû duy cho ngûúâi hoåc möåt caách hiïåu quaã,
vò vúái dûå àoaán sai cuäng dêîn àïën sûå phaát triïín tû duy
nhêët àõnh trong quaá trònh nhêån thûác cuãa HS. Àùåc
biïåt, khi HS gùåp nhûäng khoá khùn múái (chùèng haån:
baâi toaán “khöng mêîu mûåc”, möåt khaái niïåm múái trûâu
tûúång), TG thïí hiïån àûúåc ûu thïë trong viïåc àõnh
hûúáng giaãi quyïët hay caách tiïëp cêån vêën àïì. Hún
nûäa, TG trong daåy hoåc Toaán giuáp HS hiïíu àûúåc
baãn chêët, yá nghôa cuãa tri thûác, taåo cêìu nöëi giûäa trûåc
quan vúái trûâu tûúång.

Toám laåi, vai troâ cuãa TG àöëi vúái viïåc tiïëp cêån hiïån àaåi
trong nghiïn cûáu giaáo duåc toaán úã trûúâng phöí thöng,
göìm: - Sûã duång TG nhû laâ phûúng tiïån àïí àûa ra dûå
àoaán hay phaán àoaán, giaã thuyïët khoa hoåc; - Sûã duång
TG àïí àõnh hûúáng giaãi quyïët vêën àïì, laâm roä nghôa cuãa
tri thûác.

Ba vêën àïì naây giuáp HS biïët caách tiïëp cêån, kiïën taåo,
khaám phaá kiïën thûác, phaát hiïån cuäng nhû tiïëp cêån tri
thûác luêån trong daåy hoåc mön Toaán.

3. Vñ duå minh hoåa vïì vai troâ cuãa TG
Vñ duå: Trong baâi hoåc: “Töíng cuãa cêëp söë nhên luâi

vö haån” (Àaåi söë vaâ Giaãi tñch 11; tr 133-134): Cho
möåt  cêëp  söë  nhên  vö  haån  coá  söë  haång àêìu u1 vaâ

cöng böåi q,   1q . Khi àoá, töíng cuãa cêëp söë nhên laâ

    


2 1
1 1 1

... .
1

u
S u u q u q

q
 Sau àoá, GV yïu

cêìu  HS  tñnh  töíng  cuãa  cêëp  söë  nhên  sau:

2 3

1 1 1 1
, , ,..., , ...
2 2 2 2n

Nïëu GV giao cho HS giaãi baâi toaán naây khi àaä cung
cêëp cöng thûác thò caác em chó vêån duång cöng thûác coá
sùén vaâo trûúâng húåp cuå thïí. Dô nhiïn HS coá thïí dïî
daâng hoåc thuöåc vaâ vêån duång cöng thûác vaâo tñnh töíng
caác cêëp söë nhên, tuy nhiïn múái chó aáp duång möåt caách
maáy moác, hònh thûác chûá chûa hiïíu àûúåc baãn chêët. Vò

vêåy, dûúái àêy chuáng töi àûa ra vai troâ cuãa TG nhùçm
giuáp HS hiïíu roä àûúåc baãn chêët cuãa kiïën thûác vaâ linh
hoaåt vêån duång vaâo caác tònh huöëng khaác nhau. Xeát caác
tònh huöëng sau:

Tònh huöëng 1: Xeát àoaån [0; 1], coá trung àiïím cuãa

àoaån [0; 1] laâ àiïím 1
2

, trung àiïím cuãa àoaån 
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;1
2
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2 2
, trung àiïím cuãa àoaån 
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2 3
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2 2 2
,... (hònh 1). Tiïëp tuåc quaá trònh nhû trïn,

HS  coá  nhêån  xeát  gò  vïì  trung  àiïím  cuãa  àoaån

 
   

 
2

1 1 1
... ;1

2 2 2n
, khi   n .

Tûâ àoá, HS TG àûúåc vêën àïì      
2

1 1 1
... ... 1

2 2 2n
.

Tònh huöëng 2: Xeát tam giaác coá diïån tñch bùçng 1
(àún võ diïån tñch). Chia tam giaác thaânh hai phêìn búãi
àûúâng trung tuyïën röìi tö maâu möåt phêìn, phêìn coân laåi
tiïëp tuåc àûúåc chia thaânh hai phêìn búãi àûúâng trung
tuyïën röìi tö maâu möåt phêìn, laåi tiïëp tuåc chia phêìn coân laåi
thaânh hai phêìn,... cûá tiïëp tuåc quaá trònh nhû thïë (hònh
2). Coá nhêån xeát gò vïì
töíng diïån tñch caác phêìn
àûúåc tö maâu? Dïî daâng
HS TG àûúåc caác phêìn
tö maâu lùæp àêìy tam giaác
cho ban àêìu, nïn ta coá
töíng diïån tñch caác phêìn
àûúåc tö maâu bùçng 1. Giaãi thñch yá nghôa cuãa tri thûác:
àûúâng trung tuyïën chia tam giaác thaânh hai phêìn coá

diïån tñch bùçng nhau nïn phêìn tö maâu thûá nhêët  
1

1

2
S ,

tiïëp tuåc chia tam giaác ta àûúåc phêìn tö maâu coá diïån tñch

laâ  
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S , cûá tiïëp tuåc thu àûúåc diïån tñch phêìn àûúåc tö

maâu  lêìn  lûúåt  laâ  caác  söë  haång  cuãa  cêëp  söë  nhên:

2 3
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Sau àoá cho HS kiïím tra laåi kïët quaã bùçng sûã duång
cöng thûác töíng quaát úã trïn.

Tònh huöëng 3: Xeát hònh vuöng coá caånh 1 àún võ vaâ
diïån tñch bùçng 1. Àoaån thùèng nöëi trung àiïím cuãa hai
caånh àöëi diïån chia hònh vuöng thaânh hai phêìn, tö maâu
möåt phêìn, phêìn coân laåi
tiïëp  tuåc  chia  àöi  búãi
àoaån thùèng nöëi trung
àiïím cuãa hai caånh àöëi
diïån, tö maâu möåt phêìn,
phêìn coân  laåi  tiïëp  tuåc
chia àöi,... cûá tiïëp tuåc
quaá trònh nhû thïë (xem
hònh 3). Coá nhêån xeát gò
vïì töíng diïån tñch caác
phêìn  àûúåc  tö  maâu?
HS dïî daâng TG àûúåc caác phêìn àûúåc tö maâu lêëp àêìy
hònh vuöng àaä cho ban àêìu, nïn töíng diïån tñch caác
phêìn àûúåc tö maâu bùçng 1. Giaãi thñch yá nghôa cuãa baâi
toaán: àoaån thùèng nöëi trung àiïím cuãa hai caånh àöëi diïån
chia hònh vuöng thaânh hai phêìn coá diïån tñch bùçng

nhau nïn  
1

1

2
S , tiïëp tuåc chia hònh vuöng ta àûúåc

diïån tñch caác phêìn tö maâu lêìn lûúåt laâ caác söë haång cuãa

cêëp  söë  nhên: 
2 3

1 1 1 1
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  Tûâ  àoá  ta  coá:

    
2

1 1 1
... ... 1

2 2 2n
.

Trong ba tònh huöëng trïn, HS àûúåc dûå àoaán
töíng cuãa möåt cêëp söë nhên bùçng hònh hoåc, hiïíu roä
hún baãn chêët cuãa vêën àïì, sau àoá coá thïí cho caác em
kiïím tra laåi kïët quaã cuãa TG bùçng viïåc sûã duång cöng
thûác töíng quaát.

* * *
Theo àõnh hûúáng phaát triïín nùng lûåc ngûúâi hoåc

trong daåy hoåc hiïån nay, ngoaâi kiïën thûác vaâ kô nùng cêìn
cung cêëp cho HS, GV cêìn xaác àõnh möåt trong nhûäng
muåc tiïu daåy hoåc laâ phaát triïín tû duy, khaã nùng saáng
taåo, hiïíu àûúåc baãn chêët cuãa kiïën thûác, biïët vêån duång
vaâo giaãi quyïët vêën àïì hoåc têåp vaâ thûåc tiïîn. Viïåc thiïët kïë
caác tònh huöëng phaát triïín tû duy, TG toaán hoåc cho HS
nhû thïë naâo laâ vêën àïì maâ chuáng töi seä tiïëp tuåc nghiïn
cûáu trong thúâi gian túái. 
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