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1. Àùåt vêën àïì
Trong [1; tr 27-28], taác giaã àaä àïì cêåp túái phûúng

phaáp  daåy  hoåc  theo  quy  trònh  “Content  -  Ideas  -
Activities” (viïët tùæt laâ CIA, dõch laâ: Nöåi dung - YÁ tûúãng -
Hoaåt àöång). Àïí daåy hoåc theo quy trònh naây, giaáo viïn
(GV) phaãi bùæt àêìu phêìn chuêín bõ bùçng caách phaác hoåa
ra nhûäng nöåi dung daåy hoåc; sau àoá GV xem xeát nhûäng
“yá tûúãng” chuã yïëu coá thïí naãy sinh (bao göìm nhûäng
quan niïåm, nhûäng tònh huöëng, nhûäng cêu hoãi, nhûäng
vêën àïì,...). ÚÃ trïn lúáp, GV khuyïën khñch hoåc sinh (HS)
àïì xuêët hoùåc vêån duång nhûäng yá tûúãng àïí nhêån thûác
hoùåc giaãi quyïët vêën àïì; tiïëp àoá HS phaãi coá nhûäng hoaåt
àöång traãi nghiïåm, thûåc haânh trong quaá trònh hoåc têåp.

Quy trònh naây phuâ húåp vúái nhiïåm vuå cuãa GV Toaán
laâ: têët caã àïí giuáp àúä HS phaát triïín toaán hoåc [2; tr 19];
giuáp àúä HS phaát triïín caác kô nùng maâ hoå seä sûã duång
haâng ngaây àïí giaãi quyïët vêën àïì, trong àoá bao göìm
khaã nùng giaãi thñch caác yá tûúãng, khaã nùng sûã duång
caác nguöìn lûåc àïí tòm kiïëm thöng tin cêìn thiïët, àïí laâm
viïåc vúái nhûäng ngûúâi khaác vïì möåt vêën àïì [3; tr 89].

Baâi viïët naây trònh baây möåt kïët quaã nghiïn cûáu: Vêån
duång quy trònh CIA vaâo daåy hoåc giaãi toaán phûúng
trònh àûúâng thùèng trong mùåt phùèng. Súã dô chuáng töi
choån chuã àïì naây búãi vò àêy laâ möåt chuã àïì hay; nhiïìu
baâi toaán trong chuã àïì naây coá thïí giaãi àûúåc nhúâ nhûäng
yá tûúãng khaác nhau. Vúái nhûäng hiïíu biïët cuãa mònh, HS
hoaân toaân coá thïí tham gia vaâo quaá trònh àïì xuêët, trao
àöíi, thaão luêån vaâ thûåc haânh nhûäng yá tûúãng àûúåc naãy
sinh.

2. Daåy hoåc giaãi toaán theo quy trònh CIA
Theo Nguyïîn Baá Kim [4; tr 305], nhûäng ngûúâi hoåc

toaán vaâ giaãi toaán rêët cêìn thiïët phaãi biïët quy trònh böën
bûúác giaãi toaán cuãa nhaâ toaán hoåc Polya (1887-1985).
Theo Polya, caác bûúác giaãi baâi toaán göìm: Hiïíu baâi toaán;
Tòm caách giaãi; Trònh baây lúâi giaãi; Nhòn laåi [5]. Trong

quaá trònh giaãi toaán, GV khöng chó laâ ngûúâi àûa ra lúâi
giaãi baâi toaán hoùåc chó hûúáng HS vaâo caách giaãi cuãa
mònh; GV cêìn coá sûå hûúáng dêîn, gúåi yá, giuáp cho HS tûå
àõnh hûúáng, tûå suy nghô tòm ra lúâi giaãi.

Coá thïí noái möåt caách vùæn tùæt vïì daåy hoåc theo quy
trònh CIA laâ: Vúái möåt nöåi dung (content) daåy hoåc, cêìn
naãy ra caác yá tûúãng (ideas) trûúác, sau àoá haäy thûåc
haânh (activities) cuå thïí. Nhûäng yá tûúãng naây bùæt nguöìn
tûâ kinh nghiïåm coá àûúåc tûâ nhiïìu nguöìn. Cuäng coá thïí
coá nhiïìu yá tûúãng khaác nhau vaâ möîi HS àïìu mong
muöën coá möåt yá tûúãng ài thùèng àïën àñch. Song nhiïìu
khi khöng coá ngay àûúåc möåt yá  tûúãng nhû thïë, búãi
trong yá tûúãng vêîn coân nhûäng chöî tröëng, vêîn coân thiïëu
möåt söë yá cêìn thiïët. Khi àoá, cêìn coá nhûäng hoaåt àöång
thûåc hiïån, kiïím chûáng tñnh húåp lñ, hiïåu quaã vaâ sûå thaânh
cöng cuãa caác yá tûúãng àïì xuêët. Chuá yá rùçng trong quy
trònh CIA lúán coá thïí coá nhûäng quy trònh CIA nhoã hún.

Trong daåy hoåc giaãi toaán, coá thïí thiïët kïë tònh huöëng
daåy hoåc theo quy trònh CIA dûåa trïn nhûäng daång baâi
toaán khaác nhau: baâi toaán coá nhiïìu lúâi giaãi, coá thïí nhòn
theo nhiïìu khña caånh; baâi toaán coá nhiïìu trûúâng húåp;
baâi toaán múã.

Vñ duå, thiïët kïë tònh huöëng daåy hoåc “Phûúng trònh
àûúâng phên giaác”:

* Nöåi dung: GV yïu cêìu HS giaãi baâi toaán sau:
Trong mùåt phùèng Oxy cho hai àûúâng thùèng: (d1): 4x
+ 3y — 7 = 0 vaâ (d2): 4x — 3y — 1 = 0. Viïët phûúng trònh
caác àûúâng phên giaác cuãa caác goác taåo búãi hai àûúâng
thùèng (d1) vaâ (d2).

* YÁ tûúãng: GV yïu cêìu HS tham gia àïì xuêët caác yá
tûúãng giaãi baâi toaán. Trong trûúâng húåp cêìn thiïët GV coá thïí
hûúáng dêîn, gúåi yá nhûäng yá tûúãng sau cho HS.
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YÁ tûúãng 1: Dûåa vaâo phûúng trònh àûúâng phên giaác
(hònh 1). GV: Em àaä biïët caách viïët phûúng trònh caác
àûúâng phên giaác cuãa caác goác taåo búãi hai àûúâng thùèng
cho trûúác hay chûa? Nïëu chûa biïët, haäy chuá yá rùçng
caác àiïím M thuöåc àûúâng phên giaác khi vaâ chó khi noá
caách àïìu hai àûúâng thùèng d1, d2. Vêåy nhûäng àiïím
thuöåc àûúâng phên giaác cuãa hai àûúâng thùèng: (d1): a1x
+ b1y + c1 = 0, (d2): a2x + b2y + c2 = 0 thoãa maän phûúng
trònh naâo?

HS: Phûúng trònh hai àûúâng phên giaác cuãa caác
goác  taåo  búãi  hai  àûúâng  thùèng  (d1)  vaâ  (d2)  laâ:

1 1 1 2 2 2

2 2 2 2

1 1 2 2

0.
a x b y c a x b y c

a b a b

   
 

 

Àêy laâ möåt caách giaãi baâi toaán àaä cho.

Hònh 1

Hònh 2

YÁ tûúãng 2: Dûåa vaâo caách viïët phûúng trònh àûúâng
phên giaác cuãa tam giaác theo toåa àöå ba àónh (hònh 2).
GV: Em àaä biïët caách viïët phûúng trònh àûúâng phên
giaác cuãa tam giaác theo toåa àöå ba àónh hay chûa? Chuá
yá tñnh chêët cuãa chên àûúâng phên giaác!

HS: Àûúâng phên giaác chia caånh àöëi diïån thaânh hai
phêìn tó lïå vúái hai caånh kïì.

GV: Ta coá thïí taåo ra toåa àöå ba àónh cuãa tam giaác
àïí dûåa vaâo àoá giaãi baâi toaán àaä cho nhû thïë naâo?

HS: Ta cêìn lêëy àiïím   1 2, ,B d C d B C A    vaâ

tòm toåa àöå àiïím D BC  sao cho  DB AB

DC AC
 .

GV: Tûâ hïå thûác naây, coá thïí viïët hïå thûác vectú naâo
àïí tñnh toåa àöå àiïím D?

HS:  . .
AB

DB DC
AC

 
 

GV, HS: Tûâ àoá ta viïët àûúåc phûúng trònh àûúâng
phên giaác thûá nhêët ài qua A vaâ D; Viïët phûúng trònh
àûúâng phên giaác thûá hai ài qua A vaâ vuöng goác vúái
àûúâng phên giaác thûá nhêët.

YÁ tûúãng 3: Caãi tiïën yá tûúãng 2 àïí àûúåc caách giaãi baâi
toaán àún giaãn hún (hònh 3). GV: Ta coá thïí caãi tiïën yá
tûúãng 2 àïí àûúåc caách giaãi baâi toaán àún giaãn hún hay
khöng? Choån tam giaác àùåc biïåt nhû thïë naâo àïí viïåc viïët
phûúng trònh àûúâng phên giaác àún giaãn hún khöng?

HS: Thay vò choån B, C bêët kò, ta choån sao cho tam
giaác ABC cên taåi A. Khi àoá D laâ trung àiïím cuãa BC.

GV: Caác bûúác cuå thïí nhû thïë naâo?
HS: Caác bûúác cuå thïí nhû sau: - Xaác àõnh giao

àiïím A cuãa  1 2,  ; - Tòm B, C laâ giao àiïím cuãa d1, d2

vúái àûúâng troân têm A baán kñnh R > 0 naâo àoá; - Tòm toåa
àöå D laâ trung àiïím cuãa BC; - Viïët phûúng trònh àûúâng
thùèng  1  ài qua A vaâ D; - Viïët phûúng trònh àûúâng
thùèng  2  ài qua A vaâ vuöng goác vúái  1 .

Hònh 3
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Hònh 4

YÁ tûúãng 4: Dûåa vaâo caách dûång àûúâng phên giaác
cuãa goác taåo búãi hai àûúâng thùèng (hònh 4). GV: Coá thïí
viïët phûúng trònh àûúâng phên giaác dûåa vaâo caách dûång
hònh àaä biïët úã lúáp 7 hay khöng?

HS: Möåt caách àûång àûúâng phên giaác nhû sau:
- Xaác àõnh giao àiïím A cuãa  1 2,  ; - Tòm B, C laâ giao
àiïím cuãa d1, d2 vúái àûúâng troân têm A baán kñnh R > 0
naâo àoá; - Tòm D laâ giao àiïím cuãa àûúâng troân (B, R) vaâ
(C, R) (D khaác A); - Viïët phûúng trònh àûúâng thùèng  1

ài qua A vaâ D; - Viïët phûúng trònh àûúâng thùèng  2  ài
qua A vaâ vuöng goác vúái  1 .

GV: Coá thïí  tñnh àûúåc toåa àöå caác àiïím vaâ viïët
phûúng trònh caác àûúâng thùèng cêìn tòm hay chûa? Baâi
toaán àaä coá caách giaãi hay chûa?

HS: Baâi toaán àaä coá caách giaãi.
YÁ tûúãng 5. Caãi tiïën yá tûúãng 4. GV: Biïët phûúng

trònh cuãa hai àûúâng troân, coá nhûäng caách naâo viïët
phûúng trònh àûúâng thùèng qua hai giao àiïím cuãa
chuáng?

HS, GV: Nïëu hai àûúâng troân (àaä biïët laâ cùæt nhau taåi
hai àiïím) coá phûúng trònh: x2 + y2 + 2a1x + 2b1 y + c1 =
0 (1) vaâ x2 + y2 + 2a2x + 2b2 y + c2 = 0 (2) thò phûúng
trònh àûúâng thùèng qua hai giao àiïím cuãa chuáng laâ
2(a1 — a2)x + 2(b1 — b2)y + c1 — c2 = 0 (3). Thêåt vêåy: Toåa
àöå hai giao àiïím cuãa hai àûúâng troân àaä cho cuâng thoãa
maän caác phûúng trònh (1) vaâ (2) nïn thoãa maän phûúng
trònh (3). Vêåy (3) laâ phûúng trònh cuãa àûúâng thùèng ài
qua hai giao àiïím cuãa hai àûúâng troân.

YÁ tûúãng 6: Caãi tiïën yá tûúãng 4, xaác àõnh vectú chó phûúng
cuãa àûúâng phên giaác. GV: Trong yá tûúãng 4 ta coá hai

àiïím B, C thoãa maän AB = AC. Àiïìu naây coá gúåi yá gò cho ta
vïì caách viïët vectú chó phûúng cuãa àûúâng phên giaác goác
taåo búãi hai àûúâng thùèng àaä cho hay khöng?

HS: Töíng hai vectú  AB


 vaâ  AC


 laâ hai vectú chó
phûúng cuãa àûúâng phên giaác.

GV: Hiïåu hai vectú  AB


 vaâ AC


 coá laâ hai vectú chó
phûúng cuãa àûúâng phên giaác cêìn tòm hay khöng?

HS: Hai vectú AD AB AC 
  

 vaâ  AE AB AC
laâ hai vectú chó phûúng cuãa hai àûúâng phên giaác
cêìn tòm.

GV. HS: Àaä coá möåt caách khaác giaãi baâi toaán.
YÁ tûúãng 7: Caãi tiïën yá tûúãng 6. GV: Thay vò phaãi

xaác àõnh hai àiïím B, C thoãa maän AB = AC nhû yá
tûúãng trïn, ta xaác àõnh hai vectú coá àöå daâi bùçng
nhau, cuâng phûúng vúái hai vectú chó phûúng cuãa
hai àûúâng thùèng àaä cho, tûâ phûúng trònh cuãa chuáng
hay khöng?

HS: (d1): 4x + 3y — 7 = 0 coá vectú chó phûúng
( )1 3; 4v 


; (d2): 4x — 3y — 1 = 0 coá vectú chó phûúng

2(3;4)v


. Hai vectú naây àaä coá àöå daâi cuâng bùçng 5.

GV: Töíng, hiïåu cuãa  1v


 vaâ  2v


 coá laâ vectú chó phûúng
cuãa hai àûúâng phên giaác cêìn tòm hay khöng?

HS: Àuáng.
GV: Caác bûúác giaãi baâi toaán theo yá tûúãng naây nhû

thïë naâo?
HS: Caác bûúác cuå thïí nhû sau: - Xaác àõnh giao

àiïím A cuãa  1 2,  ; - Xaác àõnh caác vectú chó phûúng

1v


 vaâ  2v


 cuãa àûúâng thùèng d1, d2; - Do  1v


 vaâ  2v


 coá

cuâng àöå lúán bùçng 5, nïn töíng, hiïåu cuãa  1v


 vaâ  2v


 laâ
vectú chó phûúng cuãa hai àûúâng phên giaác cêìn tòm.
Tûâ àoá viïët phûúng trònh àûúâng thùèng ài qua A vaâ coá
vectú chó phûúng.

* Hoaåt àöång (Activities)
Ngoaâi nhûäng hoaåt àöång àaä tiïën haânh trong quaá

trònh àïì xuêët, trao àöíi, thaão luêån vïì nhûäng yá tûúãng,
bûúác naây trònh baây caác hoaåt àöång thûåc haânh giaãi toaán
cuå thïí. Àöìng thúâi, GV coá thïí töí chûác cho HS hïå thöëng
laåi caác yá tûúãng thaânh sú àöì tònh huöëng vêån duång quy
trònh CIA trong daåy hoåc “Phûúng trònh àûúâng phên
giaác” (xem hònh 5 trang bïn).

3. Kïët luêån
Vêån duång daåy hoåc giaãi toaán theo quy trònh CIA, HS

khöng chó biïët möåt caách giaãi baâi toaán, maâ coân hoåc
àûúåc nhiïìu yá  tûúãng, biïët nhòn baâi  toaán theo nhiïìu
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phûúng diïån khaác nhau. Daåy hoåc theo quy trònh CIA
seä laâm cho baâi giaãng cuãa GV söi nöíi hún, hûáng thuá vaâ
coá hiïåu quaã hún, búãi vò HS coá cú höåi àûúåc reân luyïån
khaã nùng giaãi thñch caác yá tûúãng, khaã nùng sûã duång
caác nguöìn lûåc àïí tòm kiïëm thöng tin cêìn thiïët, àïí laâm
viïåc vúái nhûäng ngûúâi khaác vïì möåt vêën àïì vaâ töíng quaát
hoáa trong caác tònh huöëng khaác nhau. 
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Phûúng trònh àûúâng phên giaác

àûúåc yïu cêìu traã lúâi cêu hoãi “vò sao em viïët 10x = —7”,
thò coá HS traã lúâi laâ: “vò khi chuyïín söë 7 tûâ vïë trûúác sang
vïë sau, ta phaãi àöíi dêëu cuãa noá, vaâ cuäng vò vêåy, ta coá

7

10
x  ”. Trong trûúâng húåp naây, nïëu GV khöng ài sêu,
thêëy kïët quaã cuöëi cuâng laâ àuáng (kïët quaã cuãa hai lêìn
sai dêëu) thò cho rùçng HS chó möåt lêìn “sú yá” nhêìm
dêëu, röìi cho qua; nhû vêy sai lêìm trïn àêy caâng dïî
ùn sêu vaâo nïëp nghô cuãa HS. Ngay trong trûúâng
húåp HS laâm àuáng caã, nhûng nïëu ài sêu tòm hiïíu thò
coá khi phaát hiïån àûúåc nhûäng àiïìu ñt ngúâ túái trong tû
duy  cuãa HS  keám.  Chùèng  haån,  coá  em  viïët  àuáng:

2 2a b
a b

a b


 


 nhûng giaãi thñch nhû sau: “a2 chia cho

a, àûúåc a ; dêëu — chia cho dêëu + àûúåc dêëu — ; b2 chia
cho b, àûúåc b”.

* * *
Phaát triïín vùn hoaá toaán hoåc cho ngûúâi hoåc laâ möåt

àõnh hûúáng daåy hoåc phuâ húåp vúái quan àiïím: Daåy
toaán laâ daåy caách hoåc toaán, daåy caách laâm ra kiïën thûác
toaán hoåc, chûá khöng phaãi truyïìn thuå trûåc tiïëp kiïën
thûác àoá. HS phaãi moâ mêîm vaâ sûã duång caác loaåi tû duy

nhû tû duy biïån chûáng, suy luêån coá lñ, suy luêån ngoaåi
suy, khaái quaát hoáa, tûúng tûå hoáa, àùåc biïåt hoáa,... àïí
dûå àoaán caác kïët quaã, quy luêåt trûúác khi chûáng minh
chuáng vaâ saáng taåo ra caác baâi toaán múái. Phaåm vi ûáng
duång cuãa kiïën thûác toaán hoåc, tuy àaä múã ra rêët röång
nhûng vêîn coá haån, coân phaåm vi ûáng duång cuãa vùn
hoáa toaán hoåc (tû duy vaâ nhên caách) thò röång hún
nhiïìu. Vò vêåy phaát triïín vùn hoaá toaán hoåc cho HS
cêìn àûúåc tñnh àïën trong xêy dûång chûúng trònh trïn
phûúng diïån liïìu lûúång kiïën thûác toaán hoåc àûa vaâo
àïí ngûúâi daåy coá thúâi gian reân luyïån vaâ böìi dûúäng tû
duy cho HS. 
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