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TOM TAT: Viéc day hoc theo hudng phat trién nang luc hoc sinh 1a mét yéu cdu
tat yéu cla cac truong phé théng trong giai doan hién nay. Nang luc giao tiép
Toan hoc la mét trong nhiing ndng luc Todn hoc ddc thu, can thiét phai phat
trién cho hoc sinh trong qua trinh day hoc Toan. Mén Hinh hoc vdi nhiing dac
trung vé ki hiéu, hinh vé, ngén ngi Todn hoc.. ¢d uu thé trong viéc phat trién
nang luc giao tiép Todn hoc cho hoc sinh. Tac gia bai viét dé xudt mét sé bién
phap day hoc Hinh hoc ¢6 thé si dung nhdm phét trién ndng luc giao tiép Toan

TU KHOA: Néng liic, giao tiép Toan hoc, ngén ngii Toan hoc, ki hiéu, hinh vé.

Nhan bai 07/01/2021

1. Dat van dé

Quan diém xay dung Chuong trinh Gido dyc pho thong
(GDPT) tong thé trong giai doan hién nay di néu rd:
“Chwong trinh GDPT bdo dam phdt trién pham chat va
nang luc nguwoi hoc thong qua noi dung gido duc (GD)
voi nhitng kién thire, ki ndang co ban, thiét thuee, hién
dai; .... théng qua cdc phirong phdp, hinh thirc t6 chirc
GD, phat huy tinh chii dong va tiém nang cia moi hoc
sinh (HS)”. Mon Toan véi myc tiéu hinh thanh va phat
trién cac nang lyc (NL) chung va NL Toan hoc cho HS.
Chuong trinh GDPT mon Toan [1] cling da chi ra cac
NL Toan hoc can hinh thanh va phat trién cho HS phd
thong gébm: NL tu duy va lap luan Toan hoc; NL giai
quyét van dé Toan hoc; NL mé hinh hoa Toan hoc; NL
st dung cong cu, phuong tién day hoc toan va NL giao
tiép Toan hoc. Tuy nhién, hiéu rd vé cac mic do biéu
hién ctia NL Toan hoc néi chung, NL giao tiép Toan hoc
noi riéng ctia HS dé 1am co s van dung nhirng phuong
phap day hoc phu hop 1a mét viéc kho déi vai gido vién
(GV) trung hoc co s¢ (THCS) hién nay. Vi vay, viéc cu
thé hoa cac hoat dong hinh thanh va phat trién ning luc
cho HS trong timg tiét hoc, tirng mén hoc 13 thuc su can
thiét. Qua do, GV ¢co thé nim dugc mot cach rd rang vé
cach thirc td churc hoat dong day hoc co thé hinh thanh
va phat trién duoc nhitng thanh t6 ciia NL Toan hoc noi
chung, NL giao tiép Toan hoc néi riéng cho HS.

2. N6i dung nghién cuu

2.1. Phuong phap nghién ciiu

Chung t6i sir dung mot s6 phuwong phap nghién ctru
li luan va thyc tién, tim hiéu cac nghién ctru lién quan
nham xéac dinh nhiing thanh té ctiia NL giao tiép Toan
hoc ma HS THCS céan va c6 thé phat trién duoc thong
qua day hoc Hinh hoc. Thur hai, chiing t6i nghién ctru
chuong trinh, kinh nghi¢m day hoc Hinh hoc THCS cua
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ban than va ddng nghiép dé tim hiéu kha nang phat trién
NL giao tiép Toan hoc cho HS THCS théng qua day
hoc mdt s6 tinh huéng dién hinh trong mon Hinh hoc.
Tir d6, dé xuat mot s6 bién phap phat trién NL giao tiép
Toan hoc cho HS THCS thong qua day hoc Hinh hoc.

2.2. Két qua nghién ciiu

2.2.1. Nang luc giao tiép Toan hoc

Nhu ching ta d biét, NL giao tiép Toan hoc 1a kha
ning hiéu dugc cac van dé Toan hoc qua giao tiép bang
viét, noi, dd hoa; kha nang st dung hi€u qua ngén ngit
Toan hoc trong moéi lién hé chit ché véi ngdn ngir tu
nhién dé trao ddi, trinh bay, giai thich, 1ap luan, chiung
minh Toan hoc mdt cach logic, chinh xac, [am 10 cac
y tuong Toan hoc trong bdi canh cu thé [1]. NL giao
tiép Toan hoc giup HS khong chi thu nhan thong tin
Toan hoc mot cach chinh xac, hinh thirc hoa tai liéu
Toan hoc, c6 phwong phép luu trir, ché bién thong tin
d6 mdt cach hiéu qua, thong qua do, van dung Toan hoc
trong giai quyét cic van d&. Cac yéu cau can dat cua
NL giao tiép Toan hoc cia HS THCS 1a: Nghe hiéu, doc
hiéu va ghi chép (tém tat) dugc cac thong tin Toan hoc
co ban, trong tam trong van ban (¢ dang van ban noi
hoac Viét).Tir d6 phéan tich, lya chon, trich xuét duoc
cac thong tin Toan hoc can thiét tir vin ban (¢ dang vin
ban néi hodc viét); Thuc hién dugc viée trinh bay, dién
dat, néu cau hoi, thao luan, tranh luan cac noi dung, y
tudng, giai phap Toan hoc trong sy tuong tac voi nguoi
khac (6 muc tuong dbi day du, chinh xac); Str dung
duoc ngdn ngir Toan hoc két hop véi ngon ngit thong
thuong dé biéu dat cac ndi dung Toan hoc cling nhu thé
hién ching cur, cach thuc va két qua lap luan; Thé hién
duoc su tu tin khi trinh bay, dién dat, thao luan, tranh
luan, giai thich cac ndi dung Toan hoc trong mot s6 tinh
hudng khong qua phirc tap [1].
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Nhu vay c6 thé thay, ddi véi HS THCS, NL giao tiép
Toan hoc thé hién nhiéu ¢ kha ning thu nhan théng tin
Toan hoc dudi nhiéu hinh thire, kha nang nhin nhin van
dé, din dat, thao luan vé thong tin nhan dugc mot cach
tuong dbi chinh xac, da chiéu, kha niang dé xuat cach
giai quyét van dé, thuyét phuc bang ngon ngir Toan hoc:
Hinh v€, ki hi€u, suy luan...trong céc tinh huéng hoc
tap va trong thyc tién.

2.2.2. Mot s6 bién phap phat trién ning luc giao tiép Toan hoc

cho hoc sinh trung hoc co sd thong qua day hoc Hinh hoc

2.2.2.1. Pinh huéng ciia bién phap

Hinh hoc & THCS bao gém Hinh hoc tryc quan va
Hinh hoc phang, tirc 13 st dung nhiéu kha ning quan
sat, tri tudng tuong khong glan cia HS dé nhan biét
khai niém va tinh chat cac d6i tuong. Viéc quan sat
dong vai tro quan trong trong dinh hudng phat hién va
tim cach giai quyét van dé. Chinh vi vdy, Hinh hoc co
nhiéu kha nang trong viéc hinh thanh va phat trién NL
giao tiép Toan hoc cho HS. Théng qua viéc st dung
hinh v&, ki hiéu, 1ap luan Toan hoc cling nhu viéc phat
hién va sira chira sai 1am trong qua trinh day hoc Hinh
hoc, HS s& c6 kha ning dién dat, trao ddi, phan tich cac
thong tin Toan hoc, tuong tac voi cac ban, vdi thay co
dé tim ra cach giai quyet cho mét van dé Toan hoc cu
thé hay mot t1nh hudng nay sinh trong thuc tién. Do
do, dé phat trién NL giao tiép Toan hoc cho HS THCS,
trong qua trinh day hoc Hinh hoc, GV c¢an quan tim dén
viéc dua ra nhiéu hinh thirc thong tin Toan hoc, st dung
linh hoat hinh v&, ki hiéu, ngén ngit, suy luan... dé HS
thu nhan thong tin mot cach sau sdc, toan dién, hiéu ban
chat ctia van dé tir do co kha nang tiép thu, dinh hudng
cach giai quyét va glal quyét van d& mot cach hiéu qua.
Ngoai ra, ciing can tao cac tinh huong dé HS ¢6 thé
tranh luan, néu y kién cua ban than vé nhitng van dé dat
ra, qua d6 rén luyén kién thirc va ban linh cho HS.

2.2.2.2. Mt s6 bién phap cu thé

Bién phap 1: Rén luyén cho HS sir dung ngon ngit,
ki hiéu, cong thirc, hinh vé chudn xdc trong hoc tdp.

Viéce sir dung chinh xac ngon ngit trong dién dat mot
tinh hudng Toan hoc 1a diéu kién tién quyét dé HS c6
thé hiéu van dé mot cach mach lac, o rang. Dé lam
duoc diu nay, trong qua trinh day hoc Hinh hoc, GV
cho HS tiép can tinh hudng tir nhidu goc d6 khac nhau.
Céac cach thé hién khac nhau cua cung mot ménh dé
Toan hoc gitp HS c6 cai nhin da chiéu, linh hoat. Tu
d6 s& co nhiéu goi ¥ vé lwa chon cach giai quyét vin dé
hiéu qua cling nhu mé rong van dé. Ngoai ra, GV ciing
can khai thac nhing sai lam ciia HS dé cing c6 kién
thire, giap bai day hiéu qua hon.

Bién phdp 2: Rén luyén cho HS khd ning chuyén
doi ngon ngiv giita ngon ngir thong thwong, hinh vé,
ki hi¢u trong qua trinh hoc tap.
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Sau khi da hiéu cach biéu dién chinh xac tinh hudng
Toéan hoc b?mg cac ngdn ngir, HS can dugc tao dicu kién
dé chuyen doi giita cac ngdn ngir trong tinh huong, tur
d6 c6 thé tim toi nhiéu cach giai cho cing mot van dé.
Ngoai ra, bang viéc cho HS tiép can tinh hudng bing
ngon ngit khac nhu: Tir hinh v& phat biéu bai toan, tir
bai toan viét gia thiét két luan bang ki hiéu...HS sé& co
tu duy linh hoat, sang tao trong giai quyét van dé.

Bién phdp 3: Rén luyén cho HS sir dung cdc quy tic
suy ludn dé cé lap ludn logic, chinh xdc, khoa hoc.

Yéu cau co ban nhat cia 101 giai mot bai toan 1a két
qua ding va lap luan chit ché. Trong d6, yéu t6 lap
luan duoc quan tdm hang dau. Vi vay, trong day hoc
GV can thuong xuyén rén cho HS st dung céc quy tic
suy luan chinh xac, gitp cac em tao thanh thoi quen su
dung trong giai toan Chung t61 minh hoa céac bién phap
thong qua mot s6 vi du cu thé cho timg tinh hudng day
hoc cha d& Puong tron 16p 9.

Bién phap 4: Swr dung cong nghé thong tin trong
day hoc

Trong day hoc Hinh hoc, viéc str dung cac phén mém
giup HS vé hinh chinh xac, dep va hiéu qua. Hon nira,
cac hinh v& dong bang cac phan mém Toan hoc con
gitip HS c6 thé phat hién ra nhiéu truong hop trong bai
todn, tranh sai sot, hinh v& dac biét 1a gay kho khan
trong qua trinh tiép nhan kién thirc va giai quyét van de.

Vi du 1: (Day hoc khai niém): Khi day hoc “Khai
niém goc noi tié}? mot duong tron”’, GV st dung hinh
v&, ki hiéu dé HS tiép can va khéc sau kién thirc. C6 thé
cho HS thuc hién mot s6 hoat dong nhu sau:

Hoat ddng 1: Biéu dién bang hinh anh:

Yéu cau HS thuc hién v& hinh theo yéu ciu sau:
V& duong tron (0), xac dinh diém A, B, C € (O) (xem
Hinh 1). V& doan AB, AC. Sau d6, GV dat cau héi cho

HS: “ BAC c6 dic diém gi?”.

B B
Hinh 1: Vé hinh cho hoat dong 1

Sau khi HS tra 16i ding, GV gi¢i thiéu BAC 1a gbc

noi tiép duong tron (O) chin cung BC.

Hoat ddng 2: Biéu dién bang ngén ngit:

Yéu cau HS phat biéu dinh nghia: Géc néi tiép la géc
¢6 dinh nam trén dwong tron va hai canh chira hai day
cung cua dwong tron do.

Hoat dong 3: Biéu dién bc%ng ki hiéu:

BAC la gbc ndi tiép (0) < Ae(0) va AB, AC 14 hai



day cung.

Trong thuc té, véi ngdn ngit bang 11, HS kha, gioi co
thé hiéu va “phién dich” thanh ngon ngir hinh v& hay ki
hiéu nhung d6i véi HS trung binh va HS trung binh kha
thi can st dung truc quan lam phuong tién hinh thanh
khai niém. Can cho HS 1am viéc voi ngdn ngir hinh v&
trudc, sau d6 dua ra khai niém rdi méi dén ngdn ngir ki
hiéu. Véi cach tiép can theo hudng quy nap nay, kién
thirc dugc hinh thanh mot cach ty nhién, d& hiéu va dé
van dung.

Hoat dong 4: Sw dungphd‘n mém Todn hoc

Dé cung c¢d khai niém, c6 thé st dung phan mém
Sketchpad (GSP), v& duong tron (O), xac dinh diém A,
v& tia Ay, tia Ax. Néu A e(0), cb dinh tia Ay, di chuyén
tia Ax quanh A ta con duoc cac vi tri sau (xem Hinh 2).

LS

Hinh 2: Vi tri duong tron (O)

Néu Ae(0), di chuyén tia Ax, Ay quanh A ta
duogc vi tri sau (xem Hinh 3).

y
A
X,

Hinh 3: Vi tri duong tron (O) khi di chuyén tia Ax, Ay
quanh A

con

Néu di chuyén diém A, ¢6 dinh diém B, C ta con duoc

cac vi tri sau (xem Hinh 4).

Hinh 4: Vi tri dwong tron (0) khi di chuyén diém A, cé
dinh diém B, C

‘ y y
ax) b)
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GV hoi HS: “Cdc goc ¢ Hinh 2, Hinh 3, Hinh 4 ¢o la
géc ndi tiép dong tron khong? Vi sao?”

Vi viéc stt dung hinh v€ linh hoat trén ph?in mém
GSP, HS nim vitng dac trung cua khai niém, biét v&,
khong bi hiéu sai, nhin nhan sai vé goc noi tiép duong
tron.

Thong qua viée st dung dong thoi nhidu loai ngon
ngilt Toan hoc trong qua trinh tuong tac gitta GV va HS,
giita HS v6i nhau, HS hiéu sau kién thuc, dién dat dugc
khai niém dudi nhiéu hinh thirc, 1a tién d& van dung
khai niém trong giai quyét cac van dé nay sinh trong
Toan hoc va céc tinh hudng lién quan.

Vi du 2: (Day hoc dinh li): Khi day “Binh li goc ngi
tié'p ” GV va HS c6 thé thyuc hién mot sé hoat dong sau:

Hoat dong 1: Goi dong co.

GV dat cau hoi: “Ta da biét méi quan hé s6 do goc &
tam va cung bi chdn. Viy sé do goc néi tiép c6 quan hé
nhu thé ndo véi sé do cung bi chan?”.

Sau d6, GV yéu cau HS lam bai toan sau:

Cho duong tron tam O co BAC la g6c ndi tiép voi
AB la dwong kinh. So sanh BAC va BOC ; Chirng minh
rang sd BAC = %sd}/S_C\: .

Sau khi HS giai duogc bai toan, GV dat cau hoi tiép:
“Néu BAC 1a gbc noi tiép bat ki thi bai toan con dang
khong?”. Tir d6, phat biéu noi dung bai toan d6 thanh
ménh dé&?

Hoat déng 2: Biéu dién bang ngén ngir.

Yéu cau HS phat biéu rnenh dé trong sach g1ao khoa:

“Trong mot diong tron, s6 do cia géc néi tiép bang

mot nira 6 do clia cung bi chdn”.
Hoat dong 3: Biéu dién bang hinh anh (xem Hinh 5).

A A A
)

Hinh 5: Hinh biéu dién hoat déng 3

Hoat dong 4: Biéu dién bdng ki hiéu

BAC 1a goc néi tiép (0) = sdB/A\C=%sdl/3_é

Thong qua bai toan khdi dong, theo con duong quy
nap, HS tiép can dinh 1i thong qua kién thirc di hoc mot
cach ty nhién, kich thich to6 mo, tim toi, sang tao va tao
htrng thu trong hoc tap. Trong qua trinh HS tu vé hinh,
¢6 nhiéu trudng hop vé hinh vé xay ra, gitp cho HS ¢6
cach nhin Hinh hoc da chiéu hon. HS c6 thé phat hién
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ra dinh li, phat biéu dinh li, chtng minh dinh 1i, tor d6
tao ra cho HS thoi quen tu duy logic, sang tao trong
hoc tap.

Hoat dong 5: Su dung phcin mém Todn hoc

bé kiém nghiém lai mbi quan h¢ gitra s6 do gbc ndi
tiép va sé do cung bi chan, c6 thé sir dung phan mém
GSP dé v& duong tron (O), xac dinh diém A, v& hai
day cung AB, AC. C6 dinh day AB, di chuyén day AC

quanh A khi d6 sé do goc BAC va sé do cung BC thé
hién ndi dung dinh li (xem Hinh 6).

- ~ - ~ -~ ~
/ N\ / AN / AN
A A A
\ \ \
[ || ° ||
\ e\ / \
N AN C AN
B F B F
mZBAC = 39.36° mZBAC = 32.11° '"4/5_{0 =53.80°
T ~~ .
mBFC =78.72° m BFC = 64.22° m BFC =107.60

Hinh 6: Hinh biéu dién hoat dong 5

Tinh hudng trén cho thay viéc sir dung cac cong cu
da dang trong Hinh hoc giup HS d& dang tiép can dinh
li, dao sau, mé rong van dé. Tir d6, NL giao tiép Toan
hoc noéi riéng, NL Toan hoc noéi chung dan duoc cung
¢b va nang cao.

Vi du 3. (Day hoc bai tap): Cho duong tron (O). Tu
diém S ndm ngoai dudng tron ké hai tiép tuyén SA, SB
(A, B la tiép diém), goi M 14 trung diém ciia SB, MA cit
(O) tai C, ké cét tuyén SCD vdi (O).

a. Chimg minh rang: MB? = MC.MA.

b. Chting minh rang: AD//SB.

Hoat déng 1: Biéu dién bang ngén ngir.

Cho HS viét gia thiét, két luan ciia bai toan.

Hoat déng 2: Biéu dién bang hinh anh (xem Hinh 7).

A

M
B

Hinh 7: Hinh biéu dién hoat déng 2

Hoat déng 3: Biéu dién bang ngon ngit ki hiéu.
Str dung phuong phap phan tich di 1én

a) MB*=MC.MA < AMBC ~ AMAB

«— 1\TB\C=1\TA\B, AMB chung.
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b) AD//SB < ADS=DSB
< DSB=SAM < AMCS ~ AMSA
MS=MB <« SMA chung, MS>=MC.MA {

St dung ngdn ngir ki hiéu giup HS dé tiép can kién
thirc, d& hiéu. Ddng thoi, viée sir dung so do biéu dién
giup HS dinh hinh cac budc di chimg minh bai toan.
Pay la bai toan kha hay, thuong dugc sir dung trong
cac ki thi vao THPT. Bai toan trén c6 thé thay dbi dir
kién, thay ddi cau hoi, ... dé hinh thanh ra cac bai toan
moéi. GV ¢6 thé st dung giao tiép Toan hoc bang 10i,
bang hinh anh hodc bang ki hiéu dé hinh thanh bai toan
moi. Vi duy, voi dé bai cho c6 thé mo rong theo mot )
hudng sau:

Hudng 1: Dt thém cau hoi: Chitng minh rang SA? =
SC.SD.

Hudng 2: Co thé bd sung thém gia thiét: Goi H la
giao diém cia SO va AB, K la trung diém cia CD, N
la giao diém cia AB va SD. Chitng minh rang SC.SD
= SH.SO = SN.SK; Tir gigac CHOD ndi tiép; CI la tia
phan gidc cua CSH ;

Hudng 3: Lat ngugc van dé: Néu cho AD//SB thi M cé
la trung diém ciia SB khéng (diéu nay van ding va yéu
cau HS chimg minh).

Hoat dong 4: Sur dungphcin mém Todn hoc

Nhu da dat van dé ¢ trén, HS rat kho khan trong viéc
v& hinh nhit 13 c4c bai toan hinh phuc tap, v€ sai, vé
dtng nhung khé nhin hodc vao truong hop dac biét khi
do HS khong lam duogc, [am phéi truong hop dac biét
thi bai giai 6 khong co gia tri, chiing t6i str dung phan
mém GSP d¢ thé hién hinh v& bai toan gitp cho HS v&
dung, dé nhin va khong bi vao truong hop dic biét thé
hién qua hinh anh sau (xem Hinh 8).

Hinh vé& dung nhung khé nhin
Hinh 8: Hinh biéu dién hoat dong 4

Hinh v€ bi dac biét

Tuy nhién, khi hinh vé& dic biét, néu biét khai thac,
GV c6 thé gitp HS phat hién ra mot bai toan méi, lac
nay tam giac SAB déu, tir giac AOBC 1a hinh thoi.

Thong qua viéc str dung ngon nglr Toan hoc, tao ra
tinh hudng giup HS thé hién kha ning cuia ban than dé
khong nhiing tim ra cach giai bai toan ma con dao sau,



mo rong bai toan. Didu nay glup HS sang tao, phat
trién kha ning tu duy logic, c6 thé ap dung trong cac
tinh huong khéc. Xuét phat tur thye té day hoc o truong
THCS hién nay, chung t6i nhan théy rﬁng, vO1 viée st
dung hoat dong day hoc trong do khuyén khich HS
su dung ngén nglt Toan hoc da dang, kha nang tu duy
mot cach linh hoat trong cac tinh huéng, manh dan
trao doi v6i GV, voi ban dé tim kiém cach giai quyét
t6i uvu cho mot van dé, NL giao tiép Toan hoc cua HS
noi riéng, NL Toan hoc ndi chung s€ dugc hinh thanh
va phat trién.

Nguyén Thi Thanh Van, Mai Van Quang

3. Két luan

Phat trién NL giao tiép Toan hoc cho HS 1a van dé da
dugc nhiéu nha khoa hoc va cac GV quan tdm nghién
ctru. Tuy nhién, dé 4 ap dung mot cach hiéu qua trong day
hoc, can c6 mot s6 bién phap cu thé, dé thuc hién dbi
v6i phan dong GV. Céac goi y chiing t6i dura ra xuat phat
tur kinh nghiém thuc té day hoc THCS trong nhiéu nam.
Hi vong dong gop thém mot s6 bién phap dé GV c6 thé
thuc hién trong day hoc véi dinh hudng phat trién NL
cho HS, phu hop véi yéu cau cta Chuong trinh GDPT
trong giai doan hi¢n nay.
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for students.

ABSTRACT: Competency-based teaching is necessary requirements for
enhancingteaching quality in high schoolsinthe currentperiod. The competence
of mathematical communication is one of the mathematical competences
necessary to develop for students in teaching mathematics. Geometry subject
with the characteristics of symbols, figures, and mathematical language will
has advantages in developing the mathematical communication competence.
In this article, the authors focus on analyzing some methods of geometry
teaching, aming at improving the mathematical communication competence

KEYWORDS: Competence, mathematical communication, mathematical language, symbols,

figures.
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